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Excellentiffima, & Clariflima Domina. 



|uM amoeniilimos Geometriae 
hortos perluftrarem, aliquot inde Flo- 
res per otium mihi delegi, Rbodoneas 
nuncupatos , quos attentius contem- 
plans, nefcio quae Naturae myfteria 
in illis latere fum fufpicatus . Eorum 
exiguum manipulum, qui prima hujus 
fcripti parte comprehenditur , fpecimi- 
nis loco, docUlIimae fapientum Virorum 
Accademiae , ad naturalem fcientiam 
promovendam apud 

toto divifos orbe Britannos 

§ 2 infti- 
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' inditurae, dudum obtuli , quae ita illos 
pro fua erga me humanitate, probavit, 
ut Aciis fuis inferuerit, ac typis vulga- 
tos m Tranfadiombus Julii Augup 1723, 
rtum. 378. Pofteritati tranfmilerit , Cum 
ver6 nonnullos Amicorum meorum ea 
cupido incdTilTet, ejusmodi Flores pro- 
pius contemplandi, quorum defideriis 
ut fieret fatis , italicis proelis lucubratio- 
nem illam iterum expreffam vulgare 
opus erat, eandem altera parte cumula- 
re decrevi , ut major eorum copia dcfi- 
derium expleret, fimulque varietas fa- 
flidium averteret. Itaque aliam Flortim 
rpeciem, non in plano, ut antea, jacen- 
tium , fed per folidam fuperficiem fua 
folia expandentium iifdem ex hortis de- 
cerpere aufus fum , quos cum Mufac 
omnes, per ambulacra iftiufmodi virida^- 
rii mihi obviae, Cloeli as vocari, 
fummo confenfu, reruliflent, exilii, fa- 
teor, ad tam augufti Nominis memoriam, 

nec 
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nec dubitavi, Aonidas ipfas Excellentiae 
Tuae nomen illis infcribere volui(Ie,ut 
opportunam mihi occafionem, mea Ti- 
bi obfequia, quod d udum in votis erat, 
tcftandi , exhiberent. Alacrior itaque 
hinc fadus, duplicique Florum mani- 
pulo jam inftrudus, me Tibi fidere non 
dubitavi, haud inanem fiduciam fovens, 
ejufmodi Flores, non caducos, & brevi 
temporis fpatio marcefcentes, quales qui 
ornando finui dedinantur , fcd fuapte 
natura , ut Veritatum Geonaetricarum 
conditio podulat , quae menti dumta- 
xat illudrandac, ac recreandae infervi- 
unt, perpetuos, & immortales, fuaeque 
elegantiae venudate nomquam privan- 
dos, Tibi utique non ingratos futuros: 
quippe quae, fupra tui fexus genium, 
& fortem eveda, hifcc dudiis maxime 
deledaris , alteram nobis Hyppathiara 
Theonis filiam referens^ quae acutidi- 
mos in Apollonii Conica , & in Diophanti 

Alge- 
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Algebram Commentarios confcripfiflc 
dicitur; nifi quod tanto admirabilior 
cenfendafit tua Virtus, quanto nobilio- 
ri conditione illi praeftas. Per Tcenim 
non qualerncunque , fed Principem Foe- 
minam , Philofophiae , ac Geometriae 
myfteriis apprime excultam, omnes mi- 
ramur, ac fcveriores difciplinas in Au- 
lam deliciis omnibus affluentem , im6 
in fecretiora illius penetralia tandem ad- 
miffas, Comites tuas, & Contubernales 
perpetuas fadas, in praecipuis negociis 
confilio, in genialibus colloquis jucun- 
diori condimento , miniflras adhibitas , 
ingenti cum gaudio, & voluptate fufpi- 
cimus . Quod fi celebrem illam Roma- 
nam Virginem Cloeliam cognomi- 
nem tuam tot laudibus cumulavit anti- 
quitas, cum fe, & alias puellas obfides 
Porfennae Etrufcorum Regi a Romanis 
commiflas , audaci molimine in liberta- 
tem vindicans, elufls cuflodibus, ac in- 
ter 
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ter hoftiura tela Tybri tranato , fofpi- 
tes , 6c incolumes Patriae reftituit ; quod 
generofum fdiCmxxs fapr a CoMtes, 
ciofque mirandum efle, Livio tefte, Por- 
fenna ipfe judicavit, aliorumquc obfi- 
dum celTione Virginis ejufdem optioni 
relifta , remunerandum decrevit : Roma- 
ni ver6 novam in Foemina Virtutem, novo 
genere honoris , ftatua equejtri donavere: 
Quid Tibi , Excellentiffima Domina, re- 
pendere non deberet Litteraria Refpu- 
blica, pro ingenuis Artibus, acDifcipli- 
nis ad dignitatem priftinam revocatis , 
tam nobili fede , ac fplendido contuber- 
nio receptis , tam potenti , ac generofo 
Patrocinio munitis ? Rarus namque , 
quod maxime dolendum eft, apud Ma- 
gnates fublimiorum fcientiarum cultus 
ede confuevit: in muliebri autem fcxu 
adhuc rarior , ac plane inuCtatus: quod 
Foeminas vero Principes ea cura tangat, 
rarilTimum , & miraculi ad inftar omnium 

admi- 
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admiratione dignum jure , meritoque 
cenferi poteft . Hanc ergo foelicitatem 
Mathematicae, ac Philofophiae, & omni - 
genae demum Eruditioni gratulari nunc 
licet, quam longum in aevum manfuram, 
tuoque in primis exemplo , perenni tan- 
dem conluetudinc , nobili(fimas inter 
Matronas firmandam optamus , 6c au- 
guramur. Vale Infubriae noftrac, tuae- 
que Liguriae, im5 Italiae univerfae De- 
cus eximium, ac tui Sexus, noftrique 
Saeculi fingulare ornamentum . 
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IX 

AL REVERENDISS. P. ABATE 

D GUIDO GRANDI 

Per lafua dottifima Opera dd Ftori Gemetrici 
SONETTO. 

Chi vuoI vcdcr quantunquc Arte , ed Ingegno 
Poflbn tra noi, dclla Natura al pari, 

Miri qucft* Opra, e da qucft’ Opra impari 
Tutto r arcano fuo, tutto il difcgno. 

Elia gclofa, e di grandezza in fcgno, 

Tcffcva i Fior s) vaghi, c a noi si cari , 
Celando altrni, con modi occulti , e rari, 

E linea, e centro,c cerchio, ond*han foftcgno. 

Archimede novello ai tcmpi noflri, 

GL/IDO ImmortaI,dc’fuoi riparia fchemo, 
Nuova lucc dei Fior fparfc hi gli oftri . - 

Onde, la fua roerc^, s*io bcn difcemo , 

Fia chc vinta da Iui Natura, moftri 
Svelati i Fiori, e il fuo gran nome cterno. 

In fegut ii iiflintijlm» flimM 
Marco Anronio de’ Mozzi Canonico Fior. 
e Lettor Pubblico nello Studio di Firenze. 

§ § Prae- 
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Praecedentmm Hetrufcorum Carminum 
JLLUSTRISS. ET RETERENDISS. D. 

D. CANONICI MOZZII 

LATINA VERSIO 

ECHESTRATI AMATUNTII P. A. 

TESSERADECASTICON. 

S/ quis nefcit adhuc co^nofiere, quanta fit Artis 
Vis y qua Naturae tam nava fit aemulsy L ibrum 
Hunc legat , artis opus ; fciet hoc penetrare magijlro 
Naturae latebras , ac rerum difcere caujfas • 
Magna Parens variis pingebat Floribus arva^ 

Mult iplici qui dote placent : fed mille figuras , 
Queis Florum genus omne viget y0udiofa tegebat: 
Linea mortales y centrumque latebat , & orbis, 
GUIDOy Syracufii fenis & fucce^or, & haeres 
Nunc circumfu/as,mira viydijfipat umbras. 
Spargens luce nova Florem , qui fulget in oflro , 
Atque fit hinc, vana nifi fallor imagine. Flores 
Ut pateant, vi&is Naturae legibus arte. 

Nomen & Artificis volet immortale per Orbem , 

AlP 


Digitized by 


xi 

AU' IlluUrifs. , e ReverendiTs. Sig. Canonico 

MARCO ANTONIO DE’MOZZl 

R I S P O S T A 

DELL’ AUTORE DI QUESTOPERA. 

S O N E T T 0. 

ON pu6 , MOZZI gcntil , Tartc, e Tingcgno 
Tanto d’induUria oprar, che giunga alpari 
Dell' opre di Natura, e tutto impari 
Di s) granMadre 1' ordine, e '1 difegno. 
Qualche barlume folo , e ofcuro fegno 
Trafparir lafcia a' fuoi piu fidi, e cari, 

E lor gli ftami addita, or denfi, or rari, 
Con cui da forma ai Fior, vita, e follegno. 

La nuova Idea per6 de' Fiori noflri 

Scherzo e fol di mia mente ; onde a me fchemo 
Temea recafTe, e di vergogna gli oUri . 

Ma , tua merce , gik franco or mi difcerno , 

Se approvi l'Opra, ed il mio nome moUri, 
Piu che nei Fior, ne’ tuoi bei carmi etcrno. 


§§2 Prae- 
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Praecedentis ReCponilonis 

REVERENDISSIMI 

P. ABBATIS GRANDI 

LATIKA INTERPRETATIO 

ECHESTRATI AMATUNTII P. A. 

TESSEUADEC ASTICO N. 

^^ONeavis xArtiimn is vigor ^inclyte MOZZt, 
Poffit ut illa fuis conatibus aemula , rerum , 

' Quas Natura parit , veras attingere caufas , 

Et quo coufilio , quo fe gerat ordine , noffe . 

Lux obfiura quidem fidis , ebartfque Minervae 
Ingeniis quandoque micat « pandit que micando^ 
Quam modo fit denfis , modo raris condita filis 
• Tela , decus formae dans Floribus , atque vigorem» 
At mentis noftrae lufus tantum ef nova Florum 
Haec fpecieSf quae fa£la gravis ne caufia pudoris 
In me conjiceret rifufque , joco/que , timebam . 
Sedfduce te, videor ^ MOZZl^ teque aufpice, tutus ^ 
Haec dum Scripta probas Mufa plaudente; tuaque 
Laude magis , quam Flore meo fper faecula vivam, 

PRAE- 
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PRAEFATIO 

BENEVOLO LECTORI. 


C Um in Diario Eruditorum Italiae , quod Ve- 
netiis imprimitur , Tora, xxxvii. pag. 410. 
mentio fada efjet hujus meae jucundae E- 
xercitat tonis de Floribus Geometricis, e inTran- 
fa^ionihus Pbilo/ophieis Anglicanis edita erat , non- 
nullos cupido invajiti illos propius contemplandi y ut 
quid rei effent , per Je cognofcerent . Congruum igi- 
tur e fje ratus y ut illorum defideriiSy uberius etiam y 
quam optafent.y facerem fatis y ejufmodi Opellam 
it alicis typis excudendam curavi y fed tum variis 
Scholiis y & iAdnotationibus locupletatam , quae di- 
verfo charadere hic exprimuntur , ut ab iisy quae in 
priori editione prodierant y dipinguantur , tum etiam 
fecunda Parte au^am , quae Flores aliquot in fu- 
perficie fpberica defcriptos exbibet , Clodias mibi 
nuncupatos y ut qui in plano defignatiy ac priori 
parte jam dudum expenfi^ Rhodoneae dicebantur. 
Praeterea novum Mefolabum in Appendicem con- 
jeci y quod fua facilitate y & elegantia commen- 
dandum 
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dandum Do&i Viri judicarunt; Atque haec omnia 
ExcelkntiJJimae j *Do£HJItmaeque ComitiJJae CLOE^ 
LIAE GRILLO-BORROMEAE nomine injcnpta 
volui ^ licet primam partem Doffiffimis Collegis 
Regiae Societatis jam dicaverim : nec enim extra 
confuetudinem efl^ ut novae Librorum editiones no- 
vis Patronis offerantur , praejertim ubi pluribus 
additamentis ita Libri facies ^ ac difpofitio fuerit 
immutata i ut novus Liber jure cenferi pofjit . Ne 
tamen priorem illam Nuncupatoriam quis dejideret^ 
aut in Anglicis Tranfodionibus quaerere cogatur ^ 
iUam hic fatim inferendam ^ tuijque oculis reprae- 
fentandam curavi. Vale. 

Epiiloia editioni Londinenfi praevia 
ad R. S. Academicos. 

S Uos Geometria hortos habet ^ in quibus aemula 
( an potius magtslra .^) Naturae ludere [olet ,fua 
ipftus manu Flores e leganti fimos ferens ^ irrigans, 
enutriens , quorum contemplatione Cultores fuos 
quandoque recreat, ac fumma voluptate perfundit*. 
Hos inter, bonis avibus, & ipfe quondam admifus, 
nonnullos decerpfi Flores, vario frondium numero 
coronatos, quandoque & infinitis foliis, fibi per 
innumeros gyros circum, & fuperpofitis , elegantifftmb 

com- 
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compaffos, quorum exiguum hunc faltemmanipufum 
vobis. Viri Clariffimi , offerre flatui, ut meum vo- 
lis olfequium aliquo argumento te flatum facerem. 
An Naturae imiullria fimili fortaffe artificio Horum, 
Fruticum , Arborum folia cotiflruere fatagat , tali 
proportione fucci nutrititii motum temperans, ac di- 
rigens, ut eadem frondium figura dimanet, quales 
in variis ejufmodi Florum Geometricorum foliis , ju- 
xta varias leges, quibus defcribuntur , obfervare 
licet, Thilofophis dijcutiendum , ac decidendum re- 
ftnquo, praecipui vero Jolertiffimis Naturae inda- 
gatoribus, qui, Magni NEIVTONI exemp!o,natura- 
les leges ex profundioris Geometriae principiis repe- 
tendas fibi merito perfuadent , quibus utique illuprif- 
fimus Coetus vefler, prae altis , maxime abundat. 
Valete , 



In 
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In urramquc Operis partem 

DUBENI ERIMANTII P. A. 

EPIGRAMMA. 

Multiplici fe fronde aperit Rhodonea , & in orhem 
Spargitur^ in planam fufa fuperficiem, 

C L OE L T A fed fummo dejeendem vertice fpherae , 
Ter [olidum ferpens ^ it que ^ redit que locum. 

Illa magis Florem y Frudum i(la referre videtur^ 
Dum referat frondes illa , fed Wa luhos . 

Qu is Geometrarum Heriles jam dixerit hortos y 
In quibus exuberat Flos, neque Frudus abeftf 



FLO- 
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FLORES 

GEOMETRICI- 



|Eometricos Flores generatim ap- 
pello quaslibet Figuras, curva 
quadam, per aliquot foliorum 
ambitum > ab uno centro fefe 
expandentium ,dedufla , circum-, 
fcriptas: quales exhibent figurae , vel in plano 
jacentes. ( i. 2. 5.4.5. 15. ) vel in curvam 
fupcrficiem expanfaeCi^- 32. 33, 34.) Quos 
quidem F/om, pronumero foliorum , , 

trifoHoSf tetrafolioSf pentafilios , exafiHos, &f* 

A ( adde 
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(adde &, methodi gxnlz,umfQlios) nominare 
licebit . Cum porrd innumeris modis ejufmo- 
di Flores generari pofsint, duas dumtaxat 
ipforum genefes pro nunc exponere juvabit , 
quarum altera Rhodoaeas , altera Cloelias nobis 
exhibent ; de quibus efto . 

PARS PRIMA 

DE RH ODONEIS 

Definitiones . 

I. U Hodoneae Curvae fune, quae per ter- 

X\. minos incedunt infinitorum ramorum 
ab eodem centro prodeuntiura,acqualium au- 
tem finubus angulorum in data aliqua ratione 
refpondentium angulis , quos ipfi rami cum 
refla pofitione data comprehendunt. 

II. Et coftans illa angulorum ratio Rho- 
doneac ipfius Ratio propria appellatur. ' 

• III. Simplex Rhodonea eft quae unica 
perficitur circulatione . Duplex quae duplici. 
Triplex quae triplici; atque ita deinceps 
V _ . . . Sebolion. 
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Itaque ad Rhodonearum defcriptionem , 

0 ' 

afTumpto quolibet circulo , cujus centrum C , Sc 
du61o ubilibet‘radio CD (/?^.6.7.)ad radium poli- 
tione datum C A utcunque inclinato, fi fiat' 
angulus G C A ad angulum D C A , five ar- 
cus G A ad D A in qualibet conflanti ratione 
^ ad a, dufloque finu G H, fiat C I aequalis 
G H, erit pun£lum I ad Rhodoneam ipfius 
datae rationis ^ ad 4. Etfiquidem omnia Rho- 
doneae folia unica circulatiqnc - comprehen- 
dantur , ut primae quatuor figurae exprimuiit, 
Rhodonea fimplex erit : fin ver6 duplicem.^ 
aut triplicem circulationem exigat perfera 
omnium Rhodoneae foliorum deferiptio , ipfa- 
met Rhodonea duplex, aut triplex appella- 
bitur ; atque ita porrd , juxta numerum circu- 
lationum . 

Simpliciorem y magifque expeditam cujufvis folii 
Rhodoneae defcriptionem infra dabimus in coroSa- , 
riis Propofitionis XII. Cui adde ^ concipi poffe RbO“ 
done arum gene fim ex duplici motu pendere: altero . 
aequabili radijC A circulariter moti circa centrum C, 

A a altero 


Digitized by Googie 



altero autem putidi C, per ipfum radium alternis vi- 
cibus afcendentis , & defcendentis , taUhus viribus 
foUtcitati , quae fmt , ut finus complementi anguli 
GC A, qui angulo 7)* C , per radium mobilem 
interim percurfOf /it in data ratione b ad inquam 
Rhodoneae ipfius propriam diximus . 

Ejufraodi ergo Rhodonearum proprietates 
praecipuas enucleabimus, necnon fpatia, & 
perimetros breviter dimetiemur fequentibus 
propolitionibus . 

Propositio I. 

Si fuerit arcus E A {fig-6. 7 .) ad quadrantem 
AF (five angulus E C A ad reftum) ut a ad erit. 
ECunus e maximis ramis Rhodoneae, five 
erit E apex unius ex eius foliis. 

Nam ex deferiptione patet, ponendum ef- 
fe ramum CE aequalem FC finui quadrantis 
AB', qui omnium finuum eft maximus. 

Adde, quod tunc evanefeit finus complementi an- 
guli, qui jit ad ipfum EGA, ut h ad i, ideoquO 
vis follicitans pundum mobile in radio ad progref- 
fum a centro , quae tali finui proportionalis ed, 
ut diximus, ceffat illud ulter tus promovere; ac de- 
inceps 
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inceps fims complementi refpondens majori angulo 
ad alteram - partem cadit refpeilu centri , ideo^ 
que vis paracentrica ex centrifuga in centripe^> 
tam mutatur , ipjumque punilum verfus centrum 
redire cogit, & alteram Rhodoneae frondis partem 
defcrihere , ufque dum ftmilis ftnus iterum cvanefcat, 
punQo defcrihente ad centrum reduflo,. ac rurfus in 
alteram plagam fe protendere incipiat, ideoque re- 
vivifcat vis paracentrica , promovens iterum pun- 
&um illud mobile a centro , ut aliam frondem de- 
fcrihat . 

Propositio If. 

Quodlibet folium Rhodoneae circa axem * 
C E ) hinc inde aequali, uniformi', & fimili 
expanfione fpargitur. 

(aflis enim hinc inde aequalibus angulis 
£ C M , E C D , ob arcus aequales interceptos 
EM ,E D , fi fuerit arcus AM ad AN,ut AE 
ad A F , five ut A D ad A G , nempe in data 
ratione ad etiam refiduiEM, FN,item* 
que E D , F G in eadem ratione erunt : adeoque' 
cum antecedentes EM , ED fint aequales» 
etiam confequentes F N , F G invicem aequa- 
buntur, 
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buntuFjUti&refidui ad quadrantes NK;GA, 
quorurn finubus' aequari cum 'debeant rami 
Rhodoneae CL, CI, & ipfi aequales erunt; 
quare ab axe CE hinc inde aequali, & uni- 
formi expanfione fpargitur quodlibet folium 
Rhodoneae . Quod erat &c. 

Corollaria . 

I. Ob aequales arcus EM, E D, fit A E 

medius arithmeticus inter A M , A D , qui in- 
tercipiunt aequales ramos Rhodoneae , ideo- 
que horum funima illius duplum adaequat, fi- 
‘ve aequatur toti arcui A E P (eftoris circufti** 
feribentis unum Rhodoneae folium . ' 

II. Hinc etiam arcus MP aequatur A D. > 

III. Et eorundem arcuum A M , A D fumma 
ad femiperipheriam ANK eft in data ratione 
<1 ad ^ , quam habet A E ad quadrantem A F . 

IV. Et feftor Rhodoneae circumfcriptuseft 
ad feraicirculum in eadem data ratione a ad^, 
quam habet arcus AP, five fumma utriufque 
AM, AD , ad femiperipheriam AN K . 

Pro- 
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Propositio III. 

Numerus foliorum , quibus integra Rhodo- 
nea fimplex compingitur , eft ad unitatem , ut 
2^ ad 0. 

Tot enim folia emergunt ex hac defcri- 
ptione , quot feflores unicuique folio cir-. 
cumfcripti intra circulum difponi poflunt: led 
quilibet feflor eft ad femicirculum, ex CoroQ, 
4. praeced. ut a zd b, adeoque ad circulum ,ut 
a zd ib 't quare numerus foliorum in una cir- 
culatione, qui idem eft , ac numerus feftorum, 
ejufmodi circulum complentium, eft ad unum, 
ut 2 b zd a -f quod erat &c. 

Corollaria . 

I. Hinc Rhodoneam ftmplicem defcribere 
poflumus, quae datum foliorum numerum w, 
puta fex complebatur, II nempe pro ratione 
a zd b , aflumatur ratio i ad “ ( in cafupropo-, 
fito 1 ad 3 ) quomodo erit 2 ^ ad « , ut w ad i, 
ideft in hac hypothefi, ut 6 ad i , adeoque 
prodibit datus numerus foliorum nempe 
. . in 


Digilized by Googie 



t 

8 * 

in propofito rRhodonea exafolia* refultabit . 
Vide tamen Scholion his adhexiim . 

II. Sed &Rhodoneam duplicem , triplicem, 
quadruplicem &c. eadem arte componemus, 
dato foliorum numero in fe recurrentem, fi 
nimirum pro Rhodonea duplici fumatur ratio 
I ad 7 , exiilente dato numero w impari , alias 
prodiret Rhodonea fimplex, fub duplo folio- 
rum numero, quae in fecunda circulatione 
fibimet fuperponeretur, per eadem foliorum 
veftigU recurrens . Pro Rhodonea triplici af- 
fumatur ratio i ad f , dummodo numerus w 
non fit per 3 divifibilis, alias iterum fimplex 
Rhodonea prodiret, fub triplo foliorum nu-^ 
mero contenta. Similiter pro quadruplici af- 
fumenda foret ratio i ad ^ dummodo nume- 
rus »» fit impar, alias Rhodonea.fimplex, aut 
duplex (fi pariter par non elTet) oriretur, ut 
antea ; oportet enim , in prima circulatione , 
relpeflu Rhodoneae duplicis , haberi inte- 
grum aliquem foliorum numerum , & femif- 
fem alterius folii ; rcfpeflu triplicis , integrum 
numerum cum triente , aut duobus trientibus; 

refpeflu 
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refpeGa quadruplicis integrum numerum cum 
quadrante, aut tribus quadrantibus alterius 
folii, atque ita pariformiter in aliis. 

Scholion . 

Supponitur in hac propo/tthm f ejufqae eoroBa- 
riis , quod finguHs circuli ferioribus fingula RhoJo^ 
neae folia in/criban/ur f nullis vacuis fe&aribus in* 
termedtis alternati m remanentibus'^ id quod tamen 
paftm evenire pop , ac debere ^ ubi ratio a ad bea^ 
dem Jit y quae unitatis ad imparem numerum ^ ipfa^ . 
met continua curvae hujus deferiptio perfuadet; ut 
fi ratio fuerit i ad ^ prodibit curva , plexu 
AHCDEFGHICI{A{bg,.2\,22.)iH fe recurrens^tribus 
dumtaxat foliis exaffisj quae totidem feriores MCR, 
C 0 CLS occupant , vacuis remanentibus toti^ 
dem aliis ferioribus interpofitis . Si fuerit ratio i 
5 > defcribetur curva ARCDEFGHIKLMNOP • 
2 5 . 1 ^.)pofl quinque folia adidetn principium 
rediens^ totidem pariter vacuis fenoribus ahematim 
relinis: qui tamen inpieri pofent.fi eodem tempo- 
re^ quo punnum C ex centro per radium CR mo- 
vebatur ad has curvas deferibendas , aliud punnum 
Jimili ^ fed oppo/itomotu per CS motum fuiflet,fi^- 
mili prorfus , & aequali curva in alternis illis /g- . 

B noribus 
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fforibus defcripta , ad Florem complendum , qualis 
in hac Propofitione, ^ Corollariis adjeHis fupponi^ 
tur . At quoties ratio z ad h efl eadem , quae uni-- 
tatis ad numerum parem , uno fimplici motu ejuf- 
dem centri • C , juxta pradiPlas leges per radium 
repentis , dum Juam circulationem radius perficit , 
oriuntur omnia Rhodoneae folia finguios feriores im^ 
plentia: nen ita quidem , ut pojl unius folii defert- 
ptionem oriatur folium ex eadem parte ipft a late- 
re contiguum , ( id enim arbitraria pofitio fingeret , 
fed motus continuationis Lex nequaquam admittit ) 
fed ad oppofitam partem , feBoris collateralis con- 
trapofito ad verticem feBori injeriptum ,* Ut fi ra- 
tio fit I ad Rhodoneae flexus per punBa ChA 
SCDEFCGHICKL (fig.15.) /inuabitur^fingulis 
diametris dc, gf, nm tangentibus refpeBive con- 
vexitatem binorum foliorum ex una parte ‘BCD ^ 
& binorum ex alia P C Qj, necnon hinc FCG, in- 
de TCSy itemque JCK^y & XCV; ac denique 
a Cb , & NC M \ ut oBo folia refultent^ poft com- 
pletam circulationem in fe redeuntia : Praeterea in 
hac eadem Propofitione ,ac Corollariis fubnexis ^ ta- 
lis Rhoaonearum dejeriptio fupponitur , quae in ipfa- 
met prima circulatione folia exhibeat diflinBis fe- 
Boribus inferipta, nullaque ex parte fibimet juper- 
pofita : quod tamen evenit , quoties ratio n ad b 

non 
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mn fuerit unitatis adinte^um\ numerum ^ fed ad 
> /rasionem imitate majorem , five cuiufvis numeri 
ad alium majorem contra fe primum : fic^ ubi ra- 
tio a ad hy fuerit fuhfefquialtera , idefl i ad fi- 
ve i ad i y fi conftderentur tantum diftin^a folia 
ABCF y HVCGy MlCLy {fig.26. & 27.) 
totidem fe&orihus infcripta , utique foliorum nume- 
rus efl ( juxta hanc propofitionem ) ad unitatem , ut 
zh ad nempe ficut 6 ad i y hoc e§l triplus . Ve- 
rum fi attendatur continua curvae defcnptiOy ex- 
urgunt omnino fex folia , quorum fingula binis fini- 
timis ex parte fuperponuntur ; procedit enim curva 
juxta ordinem litterarum ABC DE F CG HDCl 
K GCL MICB NL C FkA . Et fic in aliis ratio- 
nibus per quoslibet ab unitate numeros expreffis : 
obfervando , quod fi uterque datorum numerorum fit 
impar , foliorum numerus abfolut^ aequatur foli nu- 
mero b ; fi vero alter numerus par fuerit , erit 
femper numerus foliorum aequalis ab; adeout ftve 
ratio fit $ ad q y five i ad n , five \ ad q y fem- 
per Rhodonea feptem dumtaxat foliorum proventu- 
ra fit; fin vero ajfumatur ratio 6 ad q y vel ad 
q y aut 2 ad q y futura fit foliorum 14 , Jed fitbi 
invicem fnperpofitorum . 


Pro- 
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PROPOSIT IO IV. 

Si ratio « ad ^ non fit numeris effabilis , fed 
arcus D A , G A [fig-S ) lint incommenfura- 
bilcs , innumera folia fibimet per infinitas cir- 
culationes advoluta circumponentur. 

Quaelibet enim circulatio , praeter certum 
foliorum integrorum numerum , partem folii, 
angulo , refpeflu totius anguli folium integrum 
comprehendentis, incommenfurabili corref- 
pondentem importabit , nec umquam ad idem 
punflum defcriptio revertetur , adeo ut aequa- 
tio ejufmodi curvae infinitorum fit graduum . 

, Propositio V. 

At fi ratio ^ ad^ (/%. 8.) fuerit dupla, pro- 
dibit Rhodonea unifolia . 

Nam arcus AD E, qui fit ad quadrantem 
A F, ut ad nempe in ratione dupla, eft 
femiperipheria : adeoque femicirculus eft fe- 
ftor AFE compleflens femifolium CIE, cu- 
jus axis E C gx Propof i. ideoque integro fo- 
lio circulus integer circumferibitur ; unde hic 

etiam. 
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etiam , ut in propontione quarta , numerus 
foliorum efl ad unitatem , ut 2 ^ ad « : quem- 
admodum fcilicet a aequatur 2 ^, ita foliorum 
numerus in hoc cafu unitatem adaequat . 

Corollaria . 

I. Facilis eft hujufmodi Rhodoneae unifo- 
liae defcriptio, fi fuper radio EC, velut dia- 
metro, femicirculus ESC defcribatur, dufta- 
que chorda ESD, ac junfto radio CO,& 
connexa C S, hat femper C I aequalis C S ; 
nam cum CS fit finus anguli CES ad radium 
CE computatus , ejufque anguli duplus fit 
ACD, erit ramus CI ad Rhodoneam ratio- 
nis duplae , juxta genefim praemilTam . 

II. Unde etiam fi centro C, quolibet inter- 
vallo CS, in difto femicirculo arcus PS de- 
fcribatur, & tantiindem extendatur in I, ut 

* hnt arcus PS, SI aequales, eritpundlum lad 
Rhodoneam ; quippe C S perpendicularis 
chordae ED bifariam fecat in praecedenti de- 
fcriptione angulum £ C D ; cumque fit C I 
aequalis C S, pun6tum 1 eft in arcu circulari, 

centro 
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centro C per I tranfeunte , qui continuatus 
in P remanet bifariam fe^us in S . 

III. Et hinc patet, hanc Rhodoneam du- 
plam efle circuli fuper diametro ECdefcripti^ 
ob quoslibet arcus ISP duplos ipforum SP; 
indeque dimidiam circumfcripti circuli . Id 
quod confonat infra generarim demonftrandis 
ad Prop, 8, 

Propositio VI. 

Ubi ratio ad ^ eft aequalitatis, efhcitur 
Rhodonea bifolia, quae nihil aliud ell, quam 
duplex circulus fubduplae diametri ad diame- 
trum circuli, qui Rhodoneae circumfcribitur. 

Nam ramus Rhodoneae CI (y^. 9.) debet 
in hoc cafu aequari linui ipidufmet arcus de- 
curfi A D , ergo C I perpetud aequatur D H, 
& jun&a FI , erunt latera CD, DH aequalia 
lateribus FC, CI circa alternos parallelarum 
angulos aequales C D H , F C I ; unde angulus 
quoque FIC aequatur reflo CHD, ideoque 
punflum I eft ad femicirculum fuper diametro 
F C defcriptum j adeoque duplex circulus FIC, 

CGV, 
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CGV, circa diametros FC, C V deferiptus, 
erit locus talium ramorum integrae circula-' 
tioni refpondentium ,ideftRhodoneam ipfam 
bifoliam confUtuet . Quod erat &c. 

Corollarium . 

Etiam hic conftat,RIiodoneam bifoliam di- 
midiam ede circuli circumferipti , adeoque 
aequalem unifoliae Rhodoneae praecedentis 
propohtionis . 

% 

Propositio VIII. 

Quodlibet folium Rhodoneae eft ad qua- 
drantem circularem , ut ad 
■ Du£lis enim radiis infinite proximis C ID, 
C»d, lo. II.) & duftis fmubus GH,^6 
correfpondentibus , nempe aequantibus ramos 
interceptos CI,Ci, deferiptoque concentri- 
co arcui R, patet fore elementum C*I fe- 
mifolii Rhodoneae ad elementum GH/&^ qua- 
drantis, ut femilTis arcus IR ad Hir, eo quod 
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haCes Ci, i b trianguli dementaris Cii , &rc- 
£languli elementaria aequentur; ergo 
duplum ipflus Cii ad G}\bg ellut integra RI 
ad H ^ , nempe in ratione compofita ex R 1 ad 
D </, & D i ad Gg , & Gg ad H i ; fed quia 
Gg ad H*( ex theoria infinite parvorum) eft 
ut radius Gg ad finum gb^ nempe ut C D ad 
CI, vel Dd ad RI, ratio Gg ad elidit 
aequalem fibi reciprocam RI adD<i; ergofu- 
pereft, ut ratio RI ad eadem fit, quae 
Dd ad G^; fed haec eadem efi, quae «ad fi , 
cum in tali ratione fint, tam AD ad AG, 
quam A<^ ad Agy adeoque , & refidua D</, 
G^ eandem rationem fervent ; ergo R I ad H 
five duplum elementaris fpatii C Ii ad elemen- 
tum quadrantis GH-&^, eft in difla ratione 
« ad fi; & hoc femper; quare duplum femifo- 
lii CIE, nempe integrum Rhodoncae folium, 
eft ad quadrantem , ut « ad fi . Quod crat&c. 

CoroJlaria . 

I. Hinc femifolium C I E ad quadrantem eft 
ut femilTis ipfius « ad fi, five ut « ad ifi. 

II. 
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: n. Item fegmcntum quodlibet Rodoneae 
GI» ad femifegmentum circuli hgb eftin ea- 
dem ratione a ad ib. 

Propositio VIII. 

Quodlibct folium Rhodoneac medietas eft 
feftoris circularis fibi circumfcripti , & integra 
Rhodonea flmplex medietas circuli, duplex 
duorum , triplex trium circulorum &c. 

Nam, quodlibet folium eft ad 
quadrantem, ut « ad^, ideoque ad femicir- 
culum, ut a ad zb\ fed ex Core//. 4. 2. 

femicirculus adfeflorem folio circumferiptum 
eft, ut^ad ergo ex aequo perturbate quod-i 
libet folium eft ad circumferiptum feflorem, 
ut b ad ab ^ fcilicet in ratione fubdupla j qua- 
re & omnia folia Rhodoneae ad omnes cir-; 
cumferiptos feftores, ideft Rhodonea fimplex 
ad circulum, duplex ad duos circulos, triplex, 
ad tres &c. in eadem fubdupla ratione erit... 

Aliter. Numerus foliorum jOaj’ yroj). 3. eft 
ad unitatem, ideoque Rhodonea ipfa ad unum 
folium ( ft eft fimplex) ut 2 ^ ad a i fed folium, 

C eft 
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eft ad quadrantem circuli , ex praeced. ut m ad 
ergo Rhodonea fimplex eft ad quadrantem 
circuli , ur 2 ^ ad ^ , fcilicet in ratione dupla; 
quare fimplex Rhodonea aequatur femicircu- 
lo. Similis difcurfus Rhodoneis duplicibus, 
& triplicibus applicari poteft; nam in illis nu- 
merus foliorum eft ad unitatem, ut 4^ ad 
in his vero , ut 6^ ad <» &c. 

Corollaria . 

I. Quaelibet Rhodonea fimplex cuilibet 
fimplici Rhodoneae eidem circulo infcriptae 
eft aequalis , quocunque foliorum numero 
conftet , femper enim aequalis eft fpatio eju- 
fdem femicirculi . 

II. Irem quaelibet Rhodonea duplex cuili- 
bet duplici , & quaelibet triplex cuivis triplici 
aequalis eft , ob eandem rationem ; quippe il- 
la fpecies eft femper circulo aequalis , haec 
fefquicirculo ; & fic de aliis. Oportet autem 
in duplici, aut triplici Rhodonea computare 
fpatia foliorum , quae fibi fuper ponuntur, tam- 
quam diftin^a eflent . 

Scholion. 
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Itt comparatione totius *Rhodoneae ad circulum 
hic quoque , ut in Schol. Prop. 3 . di£lum efl , fup- 
ponitur omnis feffor fuum diiUn&um Rhodoneae fo- 
lium comple , non vero intermedios aliquos vacuos 
fsdores remanere , aut folia fihi ex parte fuperim- 
poni in ipfa defcriptione , dum nondum unica circu- 
latio perfeSa eil. Nam fi alternatim Je flores circu- 
lares vacui interponantur Rhodoneae foliis y patet 
integras illas fimplices Rbodoneas uni dumtaxat 
quadranti circulari aequales fore; fi vero in ipfa 
• defcriptione folia fingula fimili quadam portione fibi^ 
met femel ad eandem partem fuperpofita proveniant^ 
tota Rhodonea pari foliorum numero gaudens , com- 
putatis portionibus foliorum fitbi fuperimpofitis , in- 
tegro circulo aequabitur; etenim folia alternatim 
fumpta N LCB f EFCD, KGCIy (fig. ^6 27) 
quae dijlinflis femoribus contiguis circulum integran- 
tibus infcribuntur y funt medietati circuli aequalia, 
eum quodlibet folium dimidium fit fui fefloris . Eo- 
dem modo reliqua foRa , quae totidem funt , alteri 
medietati circuli aequantur ; ergo omnia fiimul toti 
circulo funt aequalia. Ubi vero impari foliorum nu- 
mero gaudet Rhodonea ( quia tunc , ex diflis in 
5 chol. Prop. 3. tam b, quam z efi numerus im- 

C 2 par) 


Digitized by Googie 



par ) ejus fpatium e§l ad circulum^ ut a ad quater 
narium , computatis tamen fermentis [uperpofitis ^ac 
fi <iithn6la furent \ nam quociitbet folium efi ad qua- 
drantem y ut ^ adh; fed foliorum numerus aequa- 
tur b , ergo integra Rbodonea efl ad quadrantem , 
///ab ad h, fctlicet ut % ad i ; ita ut aequetur 
tot quadrantibus y quot indicat numerus a; unde ad 
circulum ipfum efl y ut 9. ad 4. 

Propositio IX. 

Bifariam fefto angulo EGA, 1 2. ) quem 
axis folii Rhodoneae cum tangente CA con- 
tinet, per reftam CD occurrentem Rhodo- 
neae in I, & radio CI deferipto arcu circu- 
lari ISK, erit lunula KEI quadrabilis, nem- 
pe erit illa ad quadratum radii, ut </ ad 4^. 

Cum fit enim quadrans peripheriae A F ad 
arcum A £ , ut A G , cujus fmus G H aequatur 
C I , ad A D , qui eft ipfius A E femiflis , erit 
A G medietas quadrantis ; ergo quadratum ra- 
dii C G, vel CD, duplum eft quadrati finus 
GH, five rami CI; idcoque feflor SCI eft 
ad feftorem ECD fimilem, ut i ad 2; feftor 
vcr5 ECp ad FCG eft, ut « ad^; haec 
^ ' enim 
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enim ratio eft arcuum E A , F A , & ablato- 
rum DAjGA, adeoque, & refiduorum DE,. 
G F ; ergo ex aequo fector S C I ad feftorem 
F CG erit, ut « ad 2 A, nempe ut fcmifol^um 
C I E ad quadrantem F G A C , vel ut Tegmen- 
tum Rhodoneae C 1 ad Tegmentum circulare 
GAH. vel ut reTiduum CEIC ad reTiduum 
F G H C ; quare etiam reliquum TemiTolii S E L 
eft ad reliquum triangulum C H G , aut tota 
lunula SIEK ad quadratum CHGT, in ea- 
dem ratione a ad 2^, adeoque ad quadratum 
radii C G , quod praedidli quadrati eft duplum, 
erit, ut ad 4^. Quod erat &c. 

Corollaria. 

I.Cum numerus foliorum Rhodoneae fimpli- 
cis Tit ad unitatem, adeoque etiam Tumma 
omnium Lunularum , quas integra peripheria, 
radio C I deTcripta abTcindit , ad unam Lunu- 
lam KEI, ut 2^ ad ipTa vero Lunula ad 
quadratum radii, ut <i ad 4 patet fore Tum- , 
mam diftarum Lunularum ad quadratura radii, 
ut 2^ad4^, nempe Tubduplara: hoc eft, Tum* 

mam 
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mam talium Lunularum aequare quadratum 
ipfum G H C T quadranti infcriptum . 

II. Unde fumma Lunularum, ex una Rho- 
donea per didlam peripheriam abfciffarum , 
aequatur fummae Lunularum ex qualibet alia 
Rhodonea, quotcumque foliorum fuerit, ei- 
dem circulo infcripta fimiliter determinata- 
rum . 

III. Cum ejufdem feftoris EGA medietas 
fit tam femifolium EIC, quam feftorECD, 
velCDA, necnon feftor CSH, fiunt feg- 
mentumCVI aequale trilineo EID,&fe- 
milunula ESI aequalis trilineo CVIH,quod 
ideo pariter quadrabile erit , utpote ad trian- 
gulum CGH in data ratione « ad 2^. 

IV. Et fumma horum trilineorura in quali- 
bet Rhodonea pariter ejufdem erit quantita- 
tis *, quippe femper aequalis fummae Lunula- 
rum ejufdem, vel cujufcunque alterius Rho- 
doneae fimplicis ipfimet circulo infcriptae , 

V. Adeoque fi illa triangularia foliorum 
Rhodoneae interfiitia binas quaslibet frondes 
interjacentia, veluti (/?/?. ij. ) ICP, KCL, 

MCN 
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MCN &c. vel Lunulae ipfae TEI, PFK, 
L G M &c. pro totidem foliis computentur , 
Flos inde exurget perfefle quadrabilis. 

Scholion . 

Nedum tota Lunula , ejufve femiffis ESI , aut 
trilineum IqCH (fig. 28.) exaffae quadraturae 
efl capax , fed quolibet radio CN, aut Cn, ipfts ad 
PunSIa RiVyfive T^xXi occurrentSy utrumlibet fpatium ' 
/e&um fuerit , in partes quadrabiles dividetur : nam 
pofita CP aequali CV ^ & duLlis finubus P 
M 2 ^, erit femifolium quidem Cl VE ad quadran- 
tem FCAy ut z ad zb, portio vero ClVad 
fegmentum M A Q e ft in eadem ratione ytn Corol.2. 
Prop. 7. ergo & refidua Rhodoneae portio ECV 
ad refiduam zonam quadrantis FMQC e§l in ea- 
dem ratione', fed cb* fellor SCR ad feHorem FC M 
diUam rationem obtinet , nempe a ad 2 b ( nam 
SCR ad EC N efl in ratione fubdupla, fcilicet z 
ad 12, & ECN ad FCM , ut EN ad FM vel 
EA ad F A, ftve oi N ad A M , boc efl 2 ad b, 
vel 12 ad ih) ergo etiam reftduum ESRV ad 
reliquum triangulum CJdQ^eandem rationem ob- 
tinet . ' 

Similiter trilineo CvlIH fello per reflam CR in 
punffts u, tffiet portio u It quadrabilis ^ nam faLla 

Cp 
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Cp aequali ipjt Cuy completoqut re&angulo Cp m q, 
etit feffor Ct H ad Cm A y ut z ad ib, nam 
CrH ad Cn A e§ly ut z ad za, dr CnA ad 
Cm Au, ut ^ ad by vel 2 ii ad ib, quare cum 
fegmentum Rbodoneae C\x fit ad circulare fegmen^ 
tum mq A in eadem ratione , etiam quadrilineum , 
curva CUy arcu vH, reSlifque ur, CH interpofi- 
tum y erit ad triangulum C m q w eadem ratione a 
ad xb. 

Unde cjr trilineum utrumque VRly uri quadra- 
drahile pariter erit ; ipfaque trilinea tunc inter fe 
aequalia erunt , edcoque & quadrilinea EVRS, 
Cu tH inter fe pariter aequabuntur y cum re^ae 
CFy Cu aequali angulo a reCla CI hinc inde fe- 
jun^ae fuerint yftve cum redarum CF, Cu qua- 
drata fimul 'aequalia fuerint quadrato radii C F ; 
nam oh arcus ENy An aequales y etiam arcus FM, 
A m , qui ad illos funt in data ratione h ad 2, ae- 
quales erunt y & fiet P M aequalis ra q, & PC ae- 
qualis Cq; ergo quadrilinea ESRVy CutH, 
quae ad aequalia triangula C MQ_^ Cra q funt in 
data ratione 2 ad ib, pariter invicem aequalia 
eiunty ac confequenter trilinea quoque RVf mj 
aequabuntur . 

Hinc complures aRae Ttbodonearum partes qua- 
drabiles determinari pofiunt : nam fi ex femifolio 

aufe- 
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guferantur fegmma du6 per ramos ^ quorum ftmul 
quadrata aequentur quadrato radii , cum illa Jlnt ad 
femifegmenta circularia correfpondentia , quorum fi- 
nus ipfis ramis aequentur , in data ratione zadi b; 
reliquum femifolii erit ad reSangulum quadranti 
infcriptum , quod ^ detraffis iOis femijegmentis circu- 
laribus f quadranti remanet , in eadem ratione data ; 
ita ubi data ratio z ad h fuerit fuhfejquialtera , 
( quam Tihodoneae fpeciem ad finem Scholii poft 
Prop. fupr a con/tderavimus) cum partes foliorum 

fibi fuperpofitae i velut CQB PG (fig i5. ) ex bi- 
nis /egmentis aequalibus CQB , CTB coale fcant\ 
ramum C B habentibus aequalem fmui arcus dimi- 
dii quadrantis y fi exfemifotto CQBN fegmento- 
rum illorum aggregatum CQJSPC auferatur y re- 
liquum erit Jemi folium C P B N quadrabile y utpote 
pars tertia quadrati infcripti quadranti y ^ inte- 
grum folium eo modo attenuatum y nempe CP BN 
LOC^ erit pars tertia quadrati radii , Ir integer 
Hos ex fex foliis coalefcens CPB N LOCy C QjB 
AFUC &c. erit quadrahilisy ide(l aequalis qua- 
drato, quod eidem circulo in/cribitur. 

Similiter in ‘Rkodonea rationis i ad ^ , ablatis 
fegmentis foliorum communibus , reliquus flos ex de- 
cem foliis velut Cm IG DnCy Co D ABpC &c» 
(fig. 29 . ) refultansy quadratum aequat circulo in- 
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fcriptum. Nam ramus C1 eff finus arcus ^ qut ad 
HF ipfius FG femijjem eff^ut 5 ad lyjcilicet ut 
F G K circuli quadrans ad arcum G Ff & ideo CI 
efl ftnus arcus dimidii quadrantis; unde fegmenta 
quaelibet Cml, CnD funt ad femifcgtnenta circu» 
laria di&o fmui^ & arcui graduum interpo/ita, 
ut 2 ad 10, in qua etiam ratione eft femifolium 
CIG ad quadrantem , & /umma binorum fegmen- 
torum Cql, Cml ad fummam utriufqiie femtfeg’- 
menti , quod remanet in quadrante , dempto inferi- 
pto quadrato ; ideoque reliquum femtfolit CmlG 
ad quadratum inferiptum quadranti , vel area 
CmlG DnC ad quadratum radti^ e(l in eadem ra- 
. tione 2 ad 10 y ftve i ad 5 ; itaque decem ftmul 
folia , cujufmodi funt Cm l G DnC yCo D /1 BpC, 
dupla erunt quadrati j adii , ftve aequabunt quadra- 
tum circulo inferiptum . 

Si fuerit etiam Rhodonea , cujus ratio fit y ut ad 
4 , elegantiffimus Flos r e fuit abit y variis concinnis par- 
ttum JuperpoJitionibus ita diJpoJituSy ut intima qui. 
dem ejus fegmenta , veluti C s o r C (fig 3 o. & 3 1 . ) 
quadraturam rejpuantyfed reliquae partes notam 
tfienfuram admittant . Cum enim ramus C o aeque- 
tur ftnui graduum 3 o , ramus C P Jtnui graduum 
60, ita ut quadrata utriufque finus aequalia fint 
quadrate radii f ideoque deferipto in alta figura feor- 
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Jim quadrante FD AC, eoque divifo in D, ut Jit 
arcas A D graduum 6o , & FD graduum io,du- 
Flis Jinuhus DN, DK^, qui ramis ipfis Rbodoneae 
C / , C o , aequales erunt , femifolium quidem E I os C 
Jit ad quadrantem F D AC, ut z ad zh , nempe 
in hoc cafu ut ^ ad % , & portio Csol adjegmen* 
tum A DN, portio vero Cso,vel CtQ^ad /eg~ 
mentum FDK Jit in eadem ratione, etiam reliqua 
area CiQ EIC ad reliquum re^angulum I(^DNC 
erit pariter, ut ad ^ . Et quia bifero arcu DA 
in X, du^aque ex centro C X ,bifariam , ^ norma-* 
liter fecante chordam D A in Z, Jingula femifeg- 
menta AXZ, DXZ eidem FDI{^ aequantur, 
erunt duo fimul fegmenta Cso,Cio ad [egmentum 
DXA in eadem ratione, qua /egmentum Csol 
ejl ad T)X A N; pr opter eaque reliquum Crolad 
reliquum triangulum CADN , & fumptis duplis 
Ciol Qj^C ad r exanguium KD NC in eadem ra- 
tione erit ^ ad %, in qua eJl etiam area C t D E I C 
addiilum re angulum-, unde patet, CtQJ e (Je ae- 
qualem trilineo EQJ, & folium CtQJotC ae- 
quari folio EI Qvl, & horum utrumvis ef e quadra- . 
bile,^& Jummam ex o6lo foliis, qualia funt CroI 
QjC, vel e.xo&o EI Q^, fore triplam' reFlanguli 
K D NC^ ut pote ad ipfum in ratione i^ad^, adeo- 
que fttmniam ex omnibus fmul ejufmodi foliis , Cro'. 

b z \E 


Digitized by Googie 



28 

lEuQjC florem complentibus y aequari exagono 
injcrtpto eidem circulo . 

Rurfus quia fellor ECG eft 45 graduum y dr 
DGxA grad 60 y ille efl ad bunCyUt 3 ad 4,ww- 
pe in ratione ql adhy & illius medietas E CR ad 
ipfum D C <^y five adFC X,ut s^ad 2 b , fcilicet ut 3 
ad 8 ; in qua ratione cum fit Csol ad fegmentum 
D N Ay uti etiam CsoIE ad quadrantem FACy 
adeoquCy & Jpatium ECIy binis ramis Rbodoneae 
tnterie^umy ad zonam circularem FT) NCy five 
ad illi aequalem aream FCZDy ob triangulum 
T^CZ aequale ipfi D CN, conflat reliquum lETt 
ad reliquum DZX in eadem ratione ^ ad 8 rejpon- 
derey quemadmodum ad aequale fegmentum F OK 
rejpondet in eadem ratione fegmentum Rbodoneae 
Cso-y itaque C^Q aequatur ElRy & C sorC 
aequatur E RG I ; Et additiS' aequalibus CcolQtCy 
uEIQ_y fiunt CtQJosCy & \xERG I vel 
QJ E Z u fh invicem aequales; unde area CtQaZ 
t E losC y arcu Rbodonae QJ bifariam dividitur. 

PoJJet etiam concipi in eadem Rbodonea Flos ex 
quatuor foliis inflar Lilii e formatis y velut eft CsQ 
uEiGPorCy quae finguta ex tribus quadrabili- 
bus foliis C 1 o r C, u £ I & oIGP fimul 
colleflis con/urgunty ideoque funt ad reflangulum 
KJONC y ut ^ ad i j & omnia fimul quatuor illa 

folia 
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filia Ulnfomia , nempe Fios integer ^ fiveCruxLi- 
liata , erk ad exagenum eirtulo infcriptum ( quod 
fextuplum efl re&angult K^DNC y five trianguli 
DC A illi aequatis) ut 36 ad 48 , nempe ut 3 ad 
e^ifive in ipfa ratione ‘Rbodoneae a ad b , 

/ 

Proposi tio X. 

Ad quodlibet Rhodoneae pun£lum I (/j? 14. 
& 15. ) tangentem ducere . 

Fa£tum jam fit j & du£ta ad ramum IC per- 
pendicularis ex centro CM conveniat cum 
tangente I M ad pun^um M , & radio C 1 ar- 
cus I R infinite parvus deferibatur ufque ad 
alium ramum C i infinite proximum , fmtquc 
ramis CI, C' finus aequales & cir- 

culi tangens G L occurrat diametro in L . Erit 
ergo i C ad C M , ut » R ad R I , nempe in ra- 
tione compofita ex iR,fivegO, adOG(hoc 
eft/ , vel * C , ad ^ L ) & O G , vel H ad R I , 
(feu ^ ad per Prop y.) quare i C ad C M erit in 
ratione compofita exiCadb L,& ex ^ ad « ; fed 
eadem ratio componitur quoque ex i C ad^ L , 
& L ad C M , ergo oportet , rationem b L , vel 
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HL,ad C M , eiTe aequalem datae rationi bzd a \ 
ideoque fi fiat , ut ^ ad « , ita fubtangens cir- 
culi H L ad C M perpendicularem ramo C I, 
jun£la M I Rhodoneam tanget ad datum pun- 
ftum I. Quod erat faciendum. 

Corollaria . 

I. Si fiat, ut a ad ita CH adCN ramo 
perpendicularem, jun£la NI erit curvae Rho- 
doneae normalis; nam quia HL ad CM eft, 
ut ^ ad , & C H ad C N , ut ad ^ , erit H L 
ad CM, ut reciproce CN ad CH; ideoque 
reftangulum M C N aequabitur rediangulo L 
H C , five quadrato G H , ideft quadrato rami 
CI;unde jun£la NI, erit angulus MIN re- 
ftus , adeoque NI fiet curvae Rhodoneae in 
pundo I perpendicularis . 

II. Patet, tangentes angulorum CIM,& 
LGH , vel GC A fcmpereffe in data ratio- 
ne « ad 
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Propos itio XI. 


51 




Si fiat, ut ^ ad a, ita radius AC ad CQ., 
{fig. 16. & 17. ) & femiaxibus FC , CQ defcri- 
batur quadrans ellipfeos FVQ , erit ejus pe- 
rimerer curvus aequalis perimetro femifolii 
Rhodoneac EIC, & partes partibus corre* 
fpondentibus . 

Erit enim ubique etiam GP ad VP , vel^p 
ad «/> in eadem ratione, quae cftACadCQ, 
ideft ^ ad ; quare & refiduae differentiae or- 
dinatarum infinite proximarum , fcilicet G O, 
V X in eadem ratione erunt; eftque IR ad 
H-&, five G O , ex Prop. 7. m and 6, adeoquc 
ut VX ad eandem G O; itaque VX aequa- 
tur I R ; funt autem aequales etiam u X , five 
^ 0 ,& Ri( ob aequalitatem ramorum cum 
fuis finubus ) ergo & fubtenfa «V aequatur 
fubtenfae il, & fic elementa fingula harum 
curvarum femper aequalia offendentur; quare 
totus perimerer curvus femifolii Rhodoneae 
erit quadranti curvae ellipticae aequalis, & 
duo quaelibet Rhodoneae folia integrae cur- 
vae ellipfeos aequalem perimetrum obtinere 
dcmonffrabuntur ; quod erat &c. Co~ 
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I. Patet , Rhodoneam cfle cllipfim quandam 
contradam : nam H confluentibus in centrum 
C pundis T, ordinatae quadrantis elliptici 
V T, «/, in ramos abeant a centro C didu- 
dos , manente eadem curvae F V Q. longitu- 
dine , contrahetur quadrans ellipfeos in femi- 
folium ipfius Rhodoneae EIC. 

II. Hinc iterum conflat. Rhodoneam effe 
medietatem fedoris circularis circumfcripti ; 
efl enim femifolium EIC medietas quadran. 
tis elliptici FVQC, in quem expanderetur , fi 
rami ab eorum centro diflbluti fierent paral- 
leli, & eidem redae CQ. perpendiculares , 
quomodo omne triangulum I Ci in redangu- 
lum VT#« fui duplum abiret; cumque qua- 
drans ellipticus fit ad quadrantem circularem, 
ut bafis QC ad bafim CA , nempe , ut « ad^ , 
in qua etiam ratione eft fedor EC A ad eun- 
dem quadrantem circuli CF A, ex Prop. i, , 
patet, ejufmodi fedorem aequari quadranti 
elliptico, ideoque duplum pariter efle inferi- 
pti folii Rhodoneae . 

III. 
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III. Infuper colligitur, aequales efle folio- 
rurn periinetros in Riiodoneis , quarum ratio 
Iit reciproca , radii fuorum circulorum in 
eadem reciproca ratione fibi refpondeant ; 
nam fi radius Ci*, vel EC ^7* ) aequare* 
tur bafi ellipfeos C Q i 5 .) & viciffim radius 
CF ipfms aequaret bafim CQ. ellipfeos alte-> 
rius , paret eandem ellipfim F V utrobique re- 
fultare debere, quippe iifdcm femiaxibus de- 
feriptara, earaque fore utrivis femifolio ifope- 
rimetram , exiftente ibi ratione a ad hic re- 
ciproce ^ ad . Exempli gratia, fi ratio ^ad A . 
fit fubdupla , ut juxta Pra^. 5. hinc proveniat- 
Khodonea tetrafolia, radio autem fubduplo,* 
adeoque aequali bafi quadrantis ellipfeos ifo-‘ 
perimetrae, viciffim fiat Rhodonea- juxta ra- 
tionem duplam , quae per Prop. 5. unifolig 
evaderet, erit haec ifoperiraetra uni folio il- 
lius ; nam bafis quadrantis elliptici huic re- 
fpondens, aequabit radium circuli ad illam 
pertinentis , adeoque eadem curva elliptica 
urriyis folio aequalis oftenditur. 

IV. Si ver6 in eodem circulo, duae Rhodo- 

E neac 
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neae defcribantur , altera juxta rationem a ad 

altera juxta reciprocam ^ad <i, perimetros 
fuorum foliorum habebunt ipfis 'rationum an- 
tecedentibus ^ proportionales; jNam fi 
primae Rhodoneae tertia quaedam Rhodonea 
fimilis defcriberetur in circulo , ad cujus ra- 
dium prioris circuli radius foret, ut« ad^,ef- 
fet perimeter primae ad perimetrum hujus 
tertiae fibi fimilis in eadem ratione radiorum 
a ad verum perimeter hujus tertiae ex co^' 
roU. praeced. aequaretur perimetro fecundae 
Rhodoneae , utpote reciproca ratione , & ju- 
xta reciprocos radios defcriptae , ergo peri- 
merer primae ad perimetrum fecundae efi in 
eadem ratione a ad ^ . 

Propositio XII. 

Rhodoneam datae rationis a ad ^ minoris 
inaequalitatis ex conica fuperficie fecare . 

Fiat, ut «ad^,(/lif. i8.)ita radius bafis NB 
ad latus NC coni redi NCK, cujus bafis 
diametro N K fit perpendicularis radius B F, 
qui fit ad BR, ut ^ ad <9, & circa diametros 
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B R , B F defcribantur femicirculi BLR , BSFy 
quos fecet quilibet radius B G in pundtis L,S, 
fitque G H diametro N K perpendicularis . Si 
fuper circulo BLR ereftafuperficies cylindri- 
ca intelligarur fecare conicam in communi 
feftione CIE, erit haec ( in planum expli- 
cata) ipfamet Rhodonea propofltae rationis. 
Nam communes feftiones ejus cylindricae fu- 
perhciei cum planis triangulorum C B G , 
CBF per axem tranfeuntium , erunt re^ae. 

LI, RE ipfi axiCB parallelae, ideoquetam 
C I ad B L , quam C E ad B R erunt , ut latus 
coni ad radium bafis, fcilicet ut ^ zda ex con^ 
Pruffione, five ut FB ad BR, aut SB ad B L; 
adeoque CE aequatur BF, &CI aequatu^ 
BS, ideft finui GH. Explicata autem fuper- 
hcie conica in planum feftorem circularem 
ipfi aequalem , radio C N defcriptum , ejus 
angulus planus NCG fubtendetur arcu aequa- 
li ipfi N G , cui in bafi coni refpondet angu- 
lus N B G ; adeoque ut B N ad N C , five ut 
ad ^ , ita erit angulus NCG ad ipfura NBG, 
cujus finui G H , ut vidimus , aequatur ramus 

Ea CI, 
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CI folii CIE, habentis pariter maximum ra- 
mum CE aequalem radio BF circuli bafis; 
quare folium ipfum ad Rhodoncam pertinet 
in data ratione ad ^ deferiptam . Quod 
erat &c. 

CmUaria. 

I. Cum fit etiam C E ad E O, ut C F ad F B,ut 
^ ad « , ut F B ad B R , fintque CE, F B ae- 
quales, itidem aequales eruntBR,EO,& 
femicirculus B L R quarta pars erit iemicir- 
culi AEP duplam diametrum habentis, five 
erit, medietas quadrantis A E O : eft verd 
( tx noftra Appendice de Fornicibus Conicis , quam 
ab anno 1(^98 poft Vivianeorum Problematum 
demonflrationem edidimus) fuperficies coni- 
ca A D E C ad fuam bafim A D E O , ut fu- 
perficies iemifolii CIE ad fuam ichnographi- 
am B L R , nempe in eadem ratione lateris 
coni ad radium bafis ; ergo cum ADEO fit 
dupla ipfius BLR, etiam fuperficies AOEC 
femifoliiClB dupla erit, ut aliunde fupra de- 
mon- 
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monllravimas, fe£torem circularem 'folio cir^ 
cumfcriptum illius duplum ofTe . 

II. Cum oftenfum iit , efle angulum ACI 
ad N6G, uti & ACE ad NBF, in dataratio” 
ne a ad patet etiam in eadem ratione efle^ 
angulum reliquum 1 C £ ad reliquum S B F , 
exiftcnte ( ut probavimus ) ramo C I aequali 
ipfi BS; Unde fi femicirculi CSE,(/^. 19.) 
in arcus concentricos S P , s p centro C de- 
fcriptos refoluti , arcus quilibet ejufmodi ad 
pun£la I , i fimiliter dividantur, ut fit femper : 
PI ad P S , necnon f* ad p s , in eadem data 
ratione ^ ad ^ , erunt pun£la I , i fic inventa 
ad ipfam curvam Rhodoneam, hinc facilius, 
quam antea docuimus, defcribendam . . i 

III. Im6 & fi ratio # ad *(/?^.2o.) foerit ma- 
joris inaequalitatis , adhuc Rhodoneas ope 
circuli defcribere licebit, generalius qu^m in 
coroU. i.prop 5. docuerimus fupra : fi nimirum 

>.arc^ P S , p s producantur ad punda I , » uc 
fint P I ad P S , pi adp s in data ratione « ad ^ ■ 
fadlo enim arcu E A R ad quadrantem E A in ' 
eadem ratione, du^oque radio CR , fiet an-' 

gulus 
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gulusR C E ad A C E , ut angulus ICE ad an- 
gulum SCE, adeoquc & reliquus iCR ad re-, 
liquum s C A , cujus finus aequatur C s , five 
Ciyin eadem ratione erit a ideoquepun- 
^a 1, f funt ad Rhodoneam datae rationis. 

. IV. Et fi arcus illi FS, ps in femicirculo 
^defcripti, tum dividantur in. ratione « ad 
tum augeantur in reciproca ratione £ ad 
curvae interioris longitudo ad longitudinem 
exterioris erit , ut « ad^ ex di61is in corolL 4 . 
frop. prmed. , . i 

' Scholton. ' ' ' . ‘ ‘ 

Verum haec pro inftituto noftro, circa hu- 
jufmodi curvas , delibade fufhciat : quamquam 
alia^ etiani Rhodonearum fymptomata enu- 
cleare in promptu eflet, uti & alias Florum 
in plano deferiptorum fpecies diverfa genc- 
fl efformatas exhibere facile foret, necnon 
etiam in fuperheie conoidali ( ut polli^^ma 
propofitione Rhodoneas circa Conicam fu- 
perheiem advolutas dedimus ) extenfa folia 
habentes .delcribere ppiTemus, & quandam 
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foliorum in calice Floris latentium imaginem ’ 
adumbrare, nili jam taedio Le£lorum par-’ 
cendum elTet . Unum hoc admonere non 
praetermittam , quod ex ulcimd propofita ge- 
nerali foliorum Rhodoneae defcriptione fim- 
plicidlma ex circulo derivata , fufpicari quis 
non immerito poiTet , etiam prima naturalium 
foliorum Ramina , quae in Floris , aut Fruti- 
cis femine latent, non necelTari6 flmiliaefle • 
foliis ipfis confpicuis , & jam germinantibus , 
fivc adultis. Sicut enim, fi Florum, & Fru- 
ticum folia nofiras Rodoneas reipfa imita- 
rentur, poflet quis concipere, illorum pri- 
ma fiamina feminibus cujusvis fpeciei inclufa 
fimplicifiima circulari figura infinite parva cir- 
cumfcribi , fed mox peculiari vi cujuslibec 
fingularis fpeciei, dum germinant, ita deter- 
minari fuccum nutrititium, ut dum in lon- 
gum eorum axis extenditur, per quafdam un- 
das, five gyros, ipfi origini fui pedunculi, ve- 
lut centro, circumpofitos, expandatur, eo- 
fque femper in determinata ratio ne , vel ar- 
fUores, vel ampliores, quam fi circularis pri- 
• morum 
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inorum ftamiimm figura retioeitdt efiet : quo 
pofito , talis rpecies foliorum Rhodoneae, ac 
talis numerus, & forma exurgeret, qualem 
ratio illa determinaret. Ita ctiamfi alia lege 
' Florum , & Fruticum frondes Natura molia- 
tur, non necefie efi, eorum figuram ufque ad 
ipfa prima, ex quibus germinant, fiamina ob- 
fervari : fed illa in quibuslibet unius certae» ac 
determinatae figurae efsc pofsct, quae taii- 
tum pro diverfa vi , determinante in ipfis ex- 
panfionem fucci nutrititii , in fingulis fpecie- 
bus varianda foret, juxta diverfam. rationem, 
qua per ipforum ilaminum fibras dirigeretur, 
reftriflis , aut dilatatis undis circularibus fuae 
difTufionis , Sed ne extra chorum faltemus , 
haec Philofophis fubobfcure innuifse fufficiat. 



PARS 
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PARS SECUNDA 

DE C L OE L I IS. 


Expofttio» 


E Odem modo, quo Rhodonbas in plano 
defcripfimus , concipere poiTumus in fu- 
periicie fpherica quafdam curvas lineas, per 
folia varia ex apice C (/%. J2. 5^. 54.) ipfius 
fuperficiei fefe expandentes , velutiCLOHC, 
CIEFC &c. quas CtoELiAS nominare licebit. 
Earum autem genefis, origini Rhodonearum 
analoga, efle poteft hujufmodi. Sccetur fphe.- 
ra(idem de spheroide, aliove rotundo cor- 
pore, ex alia figura circumvoluta ortum du- 
cente, ditium puta ) plano horizontali exhi- • 
bente circulum DEA, five hoc planum per 
centrum fpherae tranfeat , five citra confiftat, 
five ultra le extendat , ut hemispherium , aut 
portionem minorem , aut majorem hemisphe- 
rio determinet ; du£toque verticali plano 
C G H B (;%■. 35. ) fecante horizontalem circu- 
lum in radio B H ,qui a fixo in peripheria ho- 

E rizon- 
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rizontali pun£l:o E intercipiat arcum EH re* 
fpondentem alteri arcui £ £ in data aliqua 
conflanti ratione « ad ponatur CM aequa- 
lis finui arcus ipfius E F ( aut illi flnui pro- 
portionalis in ratione CB ad BO, quoties 
circulus DEA non tranfierit per fpherae cen* 
trum, live generalius , quoties radius D B 
non aequatur altitudini CB conoidis CDE) 
atque in plano CH B ordinetur MG ipfi BH 
parallela; idque femper Eat , quoufque per 
punda fic inventa G tranfeat curva Cg G D. 
Hanc Cloeltam appellamus, fed primae defcriptio- 
m\ nam ubi libuerit potius in ipfo radio BH 
partem BI accipere Enui praedidli arcus EF 
aequalem, & hinc erigere redlam 1 G , quae 
« arcui C II occurrat in G , dicetur curva Qg 
C I) hinc proveniens Cloelia fecundae defcriptio- 
fus , cujus ichnographia forer Rhodonea ra- 
tiunis 4t ad adeout E c/lindricus fuper eji»- 
fmodi Rhodonea Bil D ere^lus intelligarur, 
qui fecet fphericam, aut fpheroidalera fuper- 
Eciem in curva CiGD, haec ipfa futura Et 
Cloelia fecundae defcriptionis nuper traditae, 

Cui 
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cui totidem folia competent in rotunda illa 
fuperiicie difpolita , quot foliorum fuerit ipfa- 
met Rhodonea bafim cylindrici efficiens . 

Patet autem , ejufmodi Cloeliam fecundae 
dcfcriptionis dumtaxat in hemispherio , aut 
in portione spherae minori formari polle , 
non autem in portione majori hemispherio, 
in cujus bafidefcripta Rhodonea , fi luper ejus 
perimetro cylindricus erigatur, in parallelo, & 
aequali circulo di£lae bafi aequidiflante , & a 
centro fpherae aeque remoto, fui formam im- 
primet , ac deinceps in fpherica fuperhcie mi- 
noris portionis , per baftm illius fecundi cir- 
culi refe£lae , fuam Cloeliam elformabit , cujus 
foliorum apices ad marginem balis portionis 
illius majoris nequaquam pertingent , fcd dum- 
taxat ad marginem balis hujus minoris portio- 
nis fubfiftent . 

Caeterum duplici motu intelligi pofluntde- 
fcriptae utriufque defcriptionis Cloeliae , al- 
tero aequabili arcus meridiani C L E per po- 
lum C ( fig. $6. ) tranfeuntis , & peripheriam 
circuli horizontalis HDA percurrentis, & 

F 2 altero 
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altero punfHCper ipfum meridianum defcen-* 
dentis C3 lege , ut ( in prima defcriptione ) 
arcus pcrcnirfi CG finus verfus CM fit ad (I- 
num reftura arcus Q.E(adquem arcus HE a 
Meridiano tranfmifTus eil in conflanti ratione 
ad ^ ) ut altitudo portionis fphericae CBad 
radium fuae bafis ABi At in fecunda defcri- 
ptione ipfemet finus redlus M G arcus tran- 
fniiffi CG fit aequalis (Inui praedioli arcus Q.E, 
ad quera pariter arcus H E , a Meridiano pera- 
gratus, eft ut ad K Verum ad Propofitio- 
nes ipfas jam deveniamus. 

Propositio L 

Si fuerit arcus ED (Ai ad quadrantem 
E F ejufdem circuli horizontalis , ut « ad ^ > 
ducaturautem pcrpolura C meridianusCND, 
erit hic axis unius e foliis Cloeliae ( flve pri- 
mae , (Ive fecundae defcriptionis ) maximae 
ipfius folii longitudini coextenlus , atque in 
duo femifolia hinc inde aequalia, & fimiliter 
per fphericam fuperficiem expanfa , ipfum di- 
rimens. Mam 
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Nam in prima Cloeliae defcriptione, cum 
arcus,EF, cui refpondet ED in ratione <»ad 
ex hypothefi Hc quadrans, ejus finus FB 
maximus erit; adeoque fi in axe fpherae CB 
ponatur illi correfpondens altitudo , fcu finus 
verfus arcus interim a punfto mobili in meri- 
diano rranfmifn , in ratione C B ad radium 
bafis BD,erit ejufmodi altitudo, feu finus 
verfus aequalis toti altitudini portionis fphe- 
ricae C B,uti finus ipfe F B aequatur radio D B; 
quare totus arcus CD illi finui verfo corre- 
fpondebit , eritque maximus omnium per idem 
folium tranfeuntium , cuilibet enim alteri ar- 
cui, velut EH , vel EK refpondens alius ar- 
cus in eadem ratione, in qua refpondet qua- 
drans arcui ED, iinum habebit minorem, 
unde & altitudo , feu finus verfus CM arcus 
meridiani C G , vel C 1 , interim a mobili pun- 
Oio tranfmifTi , dum meridianus ipfe arcum E H, 
vel EK decurrit, minor erit ipfaCB,ideoque 
alii quilibet arcus meridiani CG, C1 ad pe- 
rimerrum Cloeliae terminari , ipfo CN D mi- 
nores erunt . Quod fi punfla H , K in eadem 

ho- 
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horizontali peripheria hinc inde a punflo D 
aeque remota fumantur, etiam arcuum, qui- 
bus refpondebunt arcus H E , K E in ratione 
ad.db, termini aeque diftabunt a vertice F 
quadrantis EF, ideoque eorum finus aequa- 
les erunt; itaque eadem altitudo CM illis re- 
fpondebit , ut finus verfus tam arcus meridia- 
ni CG,quamC Ia perimetri folio intercepti: 
qui arcus propterea aequales erunt, & a me- 
ridiano CD aequalibus angulis hinc inde re- 
cedentes ; adeoque meridianus ipfe C N O 
folium dirimet in partes aequales , ac fmili- 
ter hinc inde protenfas. Quod &c. 

Si vero Cloelia fuerit fecundae defcriptio- 
nis, A (Terti veritas patet, quia ejus Ichno- 
graphia erit Rhodonea eadem ratione in pla- 
no circuli horizontalis defcripta , de qua in 
Prop. & 2. primae partis fimilia deraonftra- 
ta funt , ac facile quilibet percipere poteft> 
etiam folio Cloeliae in fuperficie fpherica 
correfpondenti ejufmodi Ichnographiae ea- 
dem pariformiter convenire , ac fimili medio 
deraonftrari pofle; Quare undecunque con- 
flat propofitum. Ctf- 
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Corollaria . 

I. Du£lo arcu horizonti parallelo OINGL, 
extremis meridianis Cloeliam in polo C tan- 
gentibus intercepto , patet fore arcus N G , 
N I , hiuc inde intra felium a meridiano re- 
fectos invicem aequales, itemque GL,10 
pariter inter fe aequari, quemadmodum in 
baii, tam DH aequatur DK, quam HE ae- 
quatur A K . 

II. Itaque arcus LN erit medius arithme- 
ticus inter arcus GL, IL', uti & arcus £D 
medius eft arithmeticus inter HE, KE: un- 
de ipforum , vel K E , K A , fumma A D E , 
utpote dupla arcus E D, erit ad femiperiphe- 
riam circuli radii B D , quae dupla elt qua- 
drantis E F, ut ipfe arcus ED ad EF, nimi- 
rum ut ad 

III. Et feCtor fuperficiei fphericae ADEC 
uni folio circumferiptus , erit ad dimidium fu- 
perficiei portionis sphericae , in qua Cloelia 
deferipta efl , in eadem racioue 0 ad b: ad to- 
tam 
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tam ver 5 diflac portionis sphericae fuperfi- 
ciem , ut ^ ad 2b; fune enim fphaerice fuper- 
ficies meridianis interpofitae , ut arcus paral- 
lelorum ab ipfi intercepti , qui metiuntur an- 
gulos inclinationis talium meridianorum . 

Propositio II, 

Numerus foliorum C invicem diftinftorum ) 
cujufvis Cloeliae, per fingulos fimiles, & ae- 
quales feriores , in quos curva luperficies por- 
tionis fphericae diftribui poteft , fua folia ex- 
pandentis , cft ad unitatem , ut 2 ^ ad « . 

Totidem quippe erunt ejufmodifolia, quot 
ipfi feftores iifdem circumferipti , qui (inguli 
ad totam fuperficiem portionis sphericae , 
adeoque ad fummam omnium talium feriorum, 
ex cor oli. 4. prop,.praeced, funt ut ad 2 er- 
go convertendo numerus omnium ejufmodi 
feftorum , adeoque & multitudo inferiptarum 
fingulis frondium Cloeliae , eft ad unitatem , 
ut 2 ^ ad «. Quod erat &c. 


Scboliott, 
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Schition . 

Supponitur hic quoque, ut in Sthlhprop.j, 
primae panis notavimus, foliis lingulis diftin^a 
folia non invicem comunicantia refpondere \ 
Itaque ubi ratio « ad ^ foret unitatis ad impa- 
rem numerum , quoniam in Cloeliis, aeque ac 
in Rhodoneis, fuapte natura fingulis foliis to- 
tidem vacui fe£l:ores intcrpofiti edent , adeo 
ut foliorum numerus ad. unitatem eflet tantum- 
ut 6 ad 0 , oportebit fupponere , quod dum 
meridianus aequabiliter in gyrum agitur , duo 
fimul pun£la ex polo C per ipfum hinc inde 
contrario motu defccndant , puta alterum pcr 
CA, alterum perGP, eadem lege fervata, 
ut feftores , qui vacui remanffsent, eodem 
tempore luis foliis repleantur} Similia enim 
vero iis , quae de Rhodoneis in Scho lio citato 
animadvertimus » in Cloeliis quoque notanda 
funt, iifdemque proportionaliter accomodan- 
tur ; neque id ignorare pofefl: qui legem con- 
continuitatis motus , ubique a Natura fervan- 
dam , attenderit. 

G Pro- 
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Si ratio ad ^ non Iit numeris effabilis , fed ' 
arcus H E , Q.E , vel E D , F D fint incom- 
menfurabiles , innumera folia per infinitas cir- 
culationes fibimet advoluta Cloeliam ipfam 
complebunt. 

Patet fimili ratione , qua idipfum prop. 4. 
parth primae in Rhodoneis, fupra demonflra- 
vimus: nam quaelibet meridiani circulatio, 
praeter certum foliorum numerum, partem 
folii fuo toti incommenfurabilem gignet, nec 
umquam ad idem punflum , eandcmque dire- 
^ionem reftituet mobilis pundii Cloeliam ge- 
nerantis progreflum . 

Propositio IV. 

. Si ratio «ad ^ fit aequalitatis prodit in hemi- 
spherio Cloelia bifolia, quae in prima defcri- 
ptione eft idem , ac Carbafum quadrabile in 
fpherica {uperhcie a Cl. Leibnizio determina- 
tum } in fecunda verd defcriptione , e)us folia 

con- 
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congruunt oculis interjacentibus Velum qua- 
drabile Florentinum a Celeberr. Viviano in 
ipherica pariter iuperficie defcriptum . 

Nam in hoc cafu , juxta legem primae de- 
fcriptionis , ponendus erit Tinus verfus C M 
(i^> 37-) meridiani C H aequalis (inui reTlo HS 
ejufdemmet arcus H £ , quem a fixo punflo £ 
in horizonte abfcindit ; Atqui haec ipfa eil 
conftru£lio , quam pro enodando Aenigmate 
Florentino Cl. Leibiiitzius propofuit , ut vi- 
dere eft in Affis Lipjiae Menfis Junii 
ergo bina Cloeliae folia tunc exhibent Carba- 
fum quadrabile a Leibnitzio in fpherica Tu- 
perficie determinatum. 

Juxta legem ver 5 fecundae deferiptionis, 
quoniam cylindricus Tuper Rhodonea ere£fus 
determinat Cloeliam in fuperficie fpherica ab 
illo antercepta , & ex prop. 6 . primae partis , 
ex ratione « ad & aequalitatis prodit Rhodo- 
nea bifolia , quae nihil aliud efi; , quam duplex 
circulus fubduplae diametri, FLB , BTP: ■ 
(/?^- 58. ) confequens eft, ut Cloelia refultet, 
quam perforatio , feu terebratio fpherae a.du- 

G 2 plici 
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plici cylindro FLBC, PTBC fa£la exhibet, 
nempe quam curva fpherocylindricaFGC,PlC,- 
ad alteram poftcriorem meridiani FCP partem 
continuata efformat ; adeouc femifolia CGF, 
CIP io fpherica fuperhcie delcripta (int illi 
oculi , quos pra feneftris aperiendos docuit 
in fua Florentina te(ludine,ad modum Veli, per 
fuperficiem fphericam expanfa Vincendus Vi- 
vianus Aenigmatis illius Au£lor, juxta con-» 
ftru£lionem ab ipfo ftatim expofitam in Opu- 
fculo Italico FormazionCy e Mi fur a di iutti i Cie^ 
B Florentiae eodem anno 1691. edito , Probi, i. 
- quod nos in Geometrica demonSiratione Vivianeo- 
rum Problematum anuo i698.,demon(lratumcum 
aliis dedimus . Quare undecumque conflat pro* 
politum . 

Corollaria . 

I. Ejufmodi Cloelia primae defcriptionis ab 
hemispherio refe£la perfede quadrabilis ell > 
nimirum dupla quadrati infcripti maximo cir- 
culo, qui bafis eft ejufdem hemispherii; Nam 
Leibnitzius loc. eit. probat fuum Carbafum in 

hc- 
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hemispherii quadrante defcriptum( quod eft 
femifolium eiuCmodi Cloeliae bifoliae ) aequa* 
ri quadrato radii ; ergo fumptis qua^uplis , 
tota area ipfius Cloeliae bifoliae primae de- 
fcriptionis, in hemispherio defignatae, aequa- 
tur quadrato diametri spherae , iive dupla eft 
quadrati maximo circulo infcripti. 

II. Etfpatium trilineare EFGC , {fig. 57. ) in- 
terceptum meridiano C E dirimente utrumque 
folium , & horizonte F E , ac curva femifolii 
Cloeliae FGC, duplum eft fegmenti circula- 
ris quadrantis F H E ; nam tota fuperhcies he- 
mi spherici quadrantis FHEC dupla eft cir- 
cularis quadrantis FFIE6, unde quia femi- 
folium FGC 'aequatur quadrato radii, iive 
duplo trianguli FBE, refiduum illud triline* 
um duplum erit fegmenti reliqui F H E . 

III. Ideoque excelTus totus hemisphericae 
fuperhciei fuprabina Cloeliae hujus folia, erit 
o6Iuplus ejufdem fegmenti circularis quadran* 
tisFHE. 

4 

IV. Siverononin hemispherio, fed in por- 
tione majori , aut minori ejufmodi Cloelia dep 

feripta 
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fcripta fuerit , fmus verfi C M {fig, 37.) arcu- 
um CG crefcent, aut decrefcent refpcftu li- 
nuum re£forum H S arcuum EH, in conflan- 
ti ratione altitudinis portionis C 6 ad radium 
bafis FB, adeoque ex eodem Leibnitio/ar.r/V. 

«. 6 . foliorum atea in eadem ratione crefcet, 
aut dccrefcet, eritque ad quadratum diame- 
tri spherae , five ad duplum quadrati infcripti 
ejus maximo circulo , in di£la ratione altitu- 
dinis CB ad radium bafis FB. 

V. At Cloelia fecundae defcriptionis non 
ipfa quidem quadrabilis efl , fed interjacentia 
fpatia trilinearia FGCIPEF )exafle 

quadrabilia exhibet; funt enim femivela Flo- 
rentina Vivianea , quae fimul fumpta aequan- 
tur quadrato diametri spherae , feu dupla funt ' 
quadrati infcripti maximo circulo , fivc o£lu- 
pla trianguli F B E , ut Viviaaeis mftris olim 
demonflravimus . Pofliimus aurem Cloeliam pri~ 
mariam nuncupare eam, quae in hemispherio 
^ticnhiXMt , fecundartam vero, quae in aliis 
portionibus . 

' VI. Et quodlibet ejus femifolium CGF du- 
plum 
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pium eft fegmenti quadrantis circularis FHE, 
atque integra Cloelia bifolia ejufdem Tegmen- 
ti o£lupla, cum univerfa fuperficies hemis- 
pherii fit oftupla quadrantis F H E fi . 

VII. Itaque area interjacens Cloeliam pri- 
mae deferiptionis aequatur foliis Cloeliae fe- 
cundae deferiptionis : &: yicidim area inter- 
poHta foliis Cloeliae hujus aequatur ipfifmet: 
foliis illius . £t utraque Cloelia tam primae , 
quam fecundae deferiptionis ilmul fumpta ad- 
aequat fuperheiem hemispherii . 

VIII. Sed & partes quaelibet utriufvis ge- 
neris Cloeliarum variis meridianis didinftae 
congruam menfuram (imili determinatione ac- 
cipiunt, ut facile ex di^is, atque ex infra dh 
cendis erui potefl; ; quemadmodum & ubi Cloe- 
lia fecundae deferiptionis bafim habuerit cir- 
culum fpherae minorem circulo maximo, il- 
lius dimenfio ex iis , quae generatim infra do- 
cebimus CoroB i.prop. 9. petenda erit. 
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Propositio V. 

Cloeliam primae defcriptionis , qualibetra*» 
' tione a b defcriptam , quadrare . 

Sit quadrans hemispherii PAKC, {J^. 59.) 
fe£lus plano horizpnti parallelo F £ B ( five 
fupra centrum , ut figura exprimit , five infra, 
ut fibi Leflor facile imaginari poterit, ac dia> 
gramma fupplere ) quod fit bafis Cloeliae pri* 
mae defcriptionis , cujus femifolium eflo PGD. 
Sit etiam fuper quadrante F£B ad altitudi- 
nem FO aequalem PB erefta fuperficies cy- 
lindrica, tranfvQxfim fefla plano OB£, defi- 
niente ungularem fuperficiera FHENO , Du- 
£lis ubilibet duobus meridianis infinitb proxi- 
mis PGHM, ?gbm^ fecantibus maximum 
circulum AK in M, w, bafim portionis FE 
in H,^, Cloeliam vero in G,j:, duftoque ar- 
culo GI parallelo ipfi H^, difHs meridianis 
intercepto, poterit elementum areae Cloe- 
liae PG^ accipi pro triangulo fpherico PGI, 
a quo differt quantitate inhnities minori ; efl 

autem 
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autem , ex Archimedeis do£lnais, triangulum 
illud aequale fuperficiei ex circumfcripto cy^ 
lindro aeque altae , iifdemque meridianorum 
planis interceptae , nimirum re£langulo ex fi- 
nu verfo PR in arcum M»; ergo etiam ele- 
mentum areae Cloeliae PGg aequatur PR in 
M»; quod fi fuerit arcus HE ad £Q, nec 
non &£ ad £^(adeoque & HA ad ut * 
ad b , erigaturque in fuperficie ungulae cylin- 
dricae QNt erit haec adfinum QL, ut FO, 
feu 6P,ad FB, nempe ex hujus Cloeliae ge- 
nefijUt PR ad eandem QL, adeoque PR 
aequatur QN, & dementaris area ?Gg erit 
ad elementum ungularis areae NQf»,ut 
M« ad Q.^ , fcilicet in ratipne compofita ex 
M»adHA,&HAad Qj quarum prima eft 
ut radius C A ad radium B F , fecunda eadem 
quae a ad A i hoc efi pofito C S ad C A , ut « 
ad A, erit PG/ ad NQ.^«, ut CS ad B F ; 
^ hoc fempec; quare omnes areolae elenien- 
tares femifolii Cloeliae, correfpondentes arcui 
£D, ad omnes areolas ungulatesNQ.?», iif- 
dem pari numero refpondentes per totum 

H qua- 
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quadrantem £F, ideft femifoliuni FGO, ad 
ungulam ON EQ.F, fi ve ad ad redlangulum 
ipfi aequale O F B P , per corill- 2. prop. 4. »0- 
ffrormn Vivianeorum , eft ut CS ad BF^five ut CS 
in BP ad FBPi erit igitur femifolium Cloe- 
liae PCD aequale re£langulo ex C $ in P B ; 
ergo facile quadratur area femifolii, adeoque 
& integra Cloelia femper eft quadraturae ca- 
pax . Quod erat &c. ^ 

Corollaria. * 

’ K * 

I. Quoniam numerus foliorum Cloeliae 
ex prop. 2. hujits 2. partis eft ad unitatem , ut 
2 ^ ad « five ut 2 AC ad CS, erit numerus 
femifoliorum ad femifolium , ftve ad C S in 
BP,ut4ACadCS, kleoque integra Cloe- 
lia ( ftantibus conditionibus ht di&a prop. 1. & 
ejus Schol. aftertis) aequatur redlangulo ex4 A 
C (five ex dupla diametro ) in alticudinerrr 
PB. 

II. Hinc eadem fuperficies Cloeliae, de qua 
loquimur, dupla eft quadrati fubtenfae PF, 

quae 
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quae eft media proportionalis inter diametrum 
fpherae, & altitudinem portionis ; live ae- 
quatur quadrato infcripto circulo radii PF. 

III. Et quia fupcrficies sphaerica portionis, 
in qua defcribirur Cloelia, aequatur circulo 
radii ipilus fubtenfae P F , ex Archimede , ideo 
interftitia omnia foliis Cloeliae interpofita 
aequantur quatuorreflduis Tegmentis quadran- 
talibus, remanentibus eidem circulo, detra- 
€to infcripto quadrato . 

IV. Si ili variis portionibus ejufdem sphe- 
rae defcribantur ejulmodi Cloeliae, erunt ea- 
rum areae ad invicem in ratione altitudinum' 
ipfam portionum . 

V. Cloeliae omnes primae defcriptionis in 
eadem portione fpherica defcriptae , juxta 
quamcunque rationem ^ ad funt invicem 
Temper aequales , utpote duplae quadrati ejuf- 
dem fubtenfae a polo ad marginem bafis por- 
tionis deduftae . 


Pro- 
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^ . Propositio VI. 

Cloeliae fecundae defcriptionis in hemisphe- 
rio defcriptae, quecunque fic ejus ratio a ad^, 
menfurain determinare . 

Sit jam Cloelia fecundae defcriptionis , & fe* 
mifolii PQfD(y^jf femifoli- 

um Rhodoneae ejufdem rationis DIB; & fifiac 
H G ad arcum £ Q., uta ad^-» erit hujus linus 
re£tus QL aequalis ipfi ramo BI, & finus 
complementi QN aequabitur lateri IG cy- 
lindrici fuper Rhodonea ereSi , fuo termino 
G perimetrum Cloeliae in fuperficie hcmi- 
spherica defcribentis ; elementum autem areae 
interceptae inter PGD perimetrum Cloeliae, 
& meridianum P G illam tangens in polo P , eft 
trapezium G^^H, quod aequatur re^angulo 
ex H in 1 G ) ex Archimedeis doctrinis 9 
quare ad elementum ungulae cylindri, fuper 
quadrante FD£B ere£Ii ad altitudinem BP 
aequalem radio B £ , feftae autem plano per 
' FB cranfeunte ,& ad planum F £ B per 45 gra- 
dus 
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dus indiiiiiM>(t<itift6 titigali foret irnea finuum 
QN (uper arcu F ere^lomm ) hoc cft ad 
redtangulum ex QN in Q^, erit ut arcus 
ad arcum Q^ , nempe Ut <r ad & hoc fem- 
per; unde omnia ejufmodi elementa arearum, 
inter folium Cloeliae , ac meridianum ipfam in 
polo P tangens»^ jacentium , ad totidem ele- 
menta fuperhciei illius ungulatis , nempe ad 
quadratum radii FB, erit in eadem data ra- 
tione a & duplicando antecedentes, to^ 
tum rpatium binis Cloeliae foliis inrerjeftum 
eft ad quadratum radii, ut a «i ad fed ex 
■ oftenlis numerus foliorum , adeoque & fpatio- 
rum bina quaelibet folia interjacentium, eft 
ad unitatem , ut a ^ ad o, live , ut 4 ^ ad , 
ergo omnia fimul fpatia interjacentia folia 
Cloeliae in hemispherio deferiptae, funt ad 
quadratum radii fpherae ut 4^ ad nempe in 
ratione quadrupla, adeoque dupla funt quadra- 
ti circulo maximo inferipti ; Cumque fuperh** 
cies hemispherii fit dupla circuli ejufdemma- 
' ximi , erunt ergo omnia fimul folia Cloeliae 
dupla reliquorum Tegmentorum quadrantalium, 

quae 


Digitized by Googie 



6z 

quae circulo ^eidem ‘ remanent / dempto qua* 
drato infcripto . Quod erat , &c. 

Corollaris . 

I. Quaecunque igitur fuerit ratio 0 ad om- 
nes Cloeliae fecundae defcriptionis in eadem 
hemispherica fuperficie formatae , funt invi- 
cem aequales . . 

- II. Et quidem frondes Cloeliae cujuslibet 
fecundae defcriptionis aequantur fpatiis inter- 
jacentibus frondes Cloeliae cujufvis defcri- 
ptionis primae; ac viciflim frondes hujus ae* 
quantur arcis interjacentibus folia illius. ■ , 

III. Unde fumma ex Cloelia primae defcrir 

ptionis, & Cloelia fecundae, in eadem hemi- 
spheria fuperhcie defcriptis , aequatur curvae 
fuperficiei ipfius Hemispherii. ■ - - • 

IV. Spatia eadem interpofita frondibus Cloe- 
liae fecundae defcriptionis dupla funt quadrat 
ti fubtenfac P F a polo ad marginem bafs he- 
mispherii: folia vero ipfius< aequantur oduplo 
fegmenti circularis P F, dupla funt enim qua- 

: ruor 
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tuor ejufmodl Tegmentoram , quae maximo 
circulo remanent, dempto quadrato ejuidem 
fubtenfae quadrantis. 

V. Singulariter autem notari poteft, etiam 
partes interllitiorum Cloeliae fecundae de*» 
fcriptionis , puta trilinea EKjH , aequari por- 
tioni ungulari ad arcum F Q refpondenti, hoc 
eft redfangulo BFN , feu BHI . 

. VI. Obfervari etiam meretur , quod ipfc 
arcus meridiani PG aequatur arcui E Q. , ad 
quem arcus DE efl in ratione a ad^i funt 
enim aequales eorum finus GR , & B I , ilve 
Q L ; adeo ut ejufmodi Cloelia facilem gene- 
£m habeat ex dupici aequabili motu , altero 
meridiani PE circulariter moti per arcum EH, 
altero mobilis puncti P per illud defcendentis 
ufque ad horizontem , ita ut motuum veloci- 
tates fint, ut ad fic enim fpatia perara 
£H) PGin eadem ratione erunt . 
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Propositio VII. 

t k - / ^ 

Cloeliae fecundae defcritionis in portione 
fpherae minori hemispherio quavis ratione 
defcriptae , menfuram venari . 

Sit femifolium Cloeliae PG/F 41 
fcriptum fphericae portionis feflori P FE B , 
cujus bahs fellor F £ B , illique infcriptum fe« 
mifolium Rhodoneae B 1 F , ichnographicb 
fubjacens Cloeliae PGF. Sit autem BA ae-< 
qualis radio fpherae, & arcus AMK ipli FHE 
concentricus . Ou£to autem ubilibet meridia-' 
no PGH , cujus communis fe^Ho cum ba(i fit 
radius BH, occurrens Rhodoneae in l,&ad 
arcum AK prqtenfus in M, dufloque arcus 
PG intra Cloeliam incluH iinq GR , qui ae- 
quabitur ramo Rhodoneae Bl, ordinetur RS 
aequalis arcui KM ; & (Imili con£bru£tione 
ubilibet fa£la , oriatur hgura PSOB , quapi di« 
co aequari fpatio in fpherica fuperficie inter- 
pofito inter perimetrum Cloeliae , & meri- 
dianum PLF, a quo in polo P tangitur, vide- 
licet areae FGPLE. Nara dufto alio meridia- 
no 
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«10 P;&, alteri PH infinite proximo, & com- 
pleta eadem coflruftione , quoniam R S ae- 
quatur aroui M K , & »■/ arcui « K , patet utri- 
ufque differentiam V s aequari arcui M ta , qm 
cum fit fimilis ipfl Hb , & ex maximo fpherae 
circulo refectus , erit re£langulum ex ipfb M m 
in altitudinem GI., five 6R, aut TS, aequale 
elementari fpatiolo infuperficie fphe- 

rica binis illis meridianis intercepto , peri- 
metro Qoeliae fuppoilto ; hoc ergo demen- 
tare fpatium aequabitur fpatialo ST^^, quod 
pariter non differt ab rectangulo V vel Ta, 
in T S ; quod cum femper eveniat , patet., 
aream totam P S O 6 aequari di£lo fpatio in- 
ter Cloeliam , & bafim portionis sphericae , 
ac meridianum P L E intercepto , videlicet ffr 
gurae P* G P L E ; Quod erat &c. 

Ducatur infuperficie fpherica , radio 
RG, arcus GL, cui in bafi carre fpondehit ar- 
cus aequalis IQ, eritque fi.ve R S., ad 

I Q, vel G L , ut Mfi ad B 1 , ^ut radius fphe- 
rac ad finum G R , vel ut- elementum arcus 
ad elementum finus verfi Rr; ideoque 

I pro- 
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produftum extremorum SR>* (nempe areola 
SRr/) aequabitur produdo mediorum, fci- 
licet arcus GL in elementum L/(ideft zonu- 
lae fphericae GLig) &hoc femper; tota er- 
go figura PSOB aequatur dido fpatio FGPLE. 
Quod erat &c. 

CoroJlatia. 

I. Hinc femifolium Cloeliae aequabitur re- 
liquae figurae PSOX, complenti redangulum 
PBOX , quod aequatur fuperficiei fphaericae 
fedoris FPLE, cum fit produdum ex BO, ae- 
quante arcum A K , in portionis altitudinem 
PB. 

II. Ex prima demonflratione habetur , par- 
tem quoque HGPE aequari areae PBTS,& 
trilineum reliquum FGH aequari trilineo STO 
refiduo. 

III. Ex fecunda vero dempnUratione col- 
ligitur, partem PGL aequari portioni PRS, & 
i^eliquum GLEF effe aequale RSOB, ficuc 
quadrilineum GLEH aequatur redangulo 
RSTB. 

IV. 
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IV. Sed & partes femifolii areas habent in 
Figura PSOX fibi correfpondentes, nara tri- 
lineuni NFG aequabitur SOY, & NGP erit 
reliquae areae PSYX aequale , bilineura ver 5 
GP, trilineo P«S aequabitur. 

V. Haec autem ciim pariter obtineant , quac- 
cunquc Iit ratio Rhodoneae a ad ex qua Cloe- 
liae ipfius formatio dependet, patet eandem 
conftruflionem infer vir e , ubi ratio efl; aequali- 
tatis, cum nempe fcraifolium Rhodoneae foret 
femicirciilus FIB, {^vide fig, 42.) perforans 
portionem minorem fphericae fuperHciei ; 
quo cafu fe£lor circuli circumfcripti eft qua- 
drans AMK , & IB , vel GR , eil ipfemet finus 
arcus HE, ejufque complementum HD eft 
ad linum M O arcus A M in data ratione ra- 
diorum FB, five HB, & AB. 

Propositio VIII. 

■ Curvae Cloeliae fecundae defcriptionis in 
hemifpherio defignatae PGD (7^.45.) cujus 
Ichnographia fit Rhodonea BIO,peripheriam 
ellipticam aequalem exhibere . 

I 2 F'a£la 
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Fa£la PB ad BQ., ut i ad , defcriptoque 
quadrante circulari PFK,& ad femi axes Q.B, 
K B quadrante elliptico Q.VK, patet expr$p, 
II. primae partis curvam femifolii Rho- 
doneae BID aequalem peripheriae quadrantis 
elliptici Q^V K ; Ponatur ergo B S aequalis 
fubtenfae ipfius quadrantis elliptici Q.K, po- 
tens nimirum utriufque Q.B, & BK quadrata, 
& femiaxibus SB, BKnova ellipfis STKde- 
feribatur; Dico hanc fore aequalem curvae 
femifolii propolitae Cloeliae PGD. Fiant 
enim meridiani PGH, P^^ infinite proximie 
& cylindrici fuper arcu Rhodoneae I < erefli 
communis fe^io cum plano rg L, bafi A B E 
parallelo, fit arcus ^ L , qui aequalis erit ipfi 
arcui I/, dufloquc finu GR, agantur ordina- 
tae R F , r/ ad quadrantem circularem P K B , 
& per punda F , / ordinentur axi B K ellipfi- 
um QK, SK,re£lae MVT, w»/; ergo ex 
eoroB. 5. prop. 6. hujus fecundae partis , arcus 
ipfe PG, vel P F, erit ille , qui eft ad arcum 
H £ , ut ^ ad , ideoque ex conflruflione difla , 
Prop. 1 1 . primae partis f fiet Vtf aequalis arcui 
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(«, ve} gh, Sc quadratum g L fiet aequale 
quadratis » X , & X V ; eflqiie ut S 6 ad B Q» 
nempe ut radix quadratorum B K, & BClyad 
BQjVel, ob laterum Bk ad B.Q proportio- 
nalitatem cum ipfis ^ , in qua etiam ratione 
per prop. 7. primae partis funt R r, & arcus I Y 
ipfi fimilis & concentricus ^ ut radix bb^ 
& 4f<i ad vel ut radix quadratorum Rr, & 
lY,ad lY, ita T M ad M V, &/»ad ««, at- 
que T O ad V X ; ut igitur fumma quadrato- 
rum R r , & i Y ad quadratum I Y , ita qua- 
dratum T O ad quadratum V X , ut in di£la 
propo/ttione 1 1. primae partis oftcnfum eft , ergo 
fumma quadratorum Rr, & lY aequatur qua- 
drato T O , additifque aequalibus quadratis Y i, 
& Or, five/Z, utravis enim aequatur diffe- 
rentiae finuura arcus PG>^aut PF, fient tria 
quadrata I Y , Y», & Rr, fi ve quadratum Ii, 
aut gL, cum quadrato Rr, aut GL, nempe 
quadratum Gg, aequale quadratis T O , Or , 
fcilicet quadrato T t ; ideoque portio curvae 
Cloeliae Gg aequatur arculo T t quadrantis 
elliptici j atque hoc femper in arcubus cor- 
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refpondentibus oftendctur; quare curva am-~ 
biens feraifolium Cloeliae PGD aequatur qua- 
dranti peripheriae ellipticae S T K. Quod 
erat demondrandum . 

Corollaria . 

« • 

l.Hinc perimeter binorum foliorum Cloeliae 
aequatur integrae peripheriae ellipticae, fe- 
miaxibus praedifiis SB, B K defcriptae. 

' II. Ubi ratio a ad ^ ed aequalitatis , femia- 
xis ellipfeos SB ad femiaxem BK eft, ut ra- 
dix binarii ad unitatem ; Id quod de, fui Veli 
Florentini perimetro, cui congruere in eo 
cafu Cloeliam ipfam primariam odendimus , 
jam pronunciaverat Vivianus, & nos fua de- 
mondratione dudum firmavimus m Viijianeis 
pag. 136. 

III. Si defcribatur Rhodonea, cui pro ra- 
tione 4f*ad b inferviat ratio lateris» feu radicis 
utriufque fimul quadrati bb, & ad « , erit 
ejus perimeter aequalis perimetro Cloeliae 
defcriptae in hemispherio juxta rationem azd 
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^ Rhodoneae prioris fibi ichnographice fabje- 
■ftae; Nam eidem Ellipfi utravis curva often- 
detur aequalis . 

IV. Quemadmodum Rhodonea, excoroO.i. 
prop. 1 1 . primae partis ^ quaedam ellipfis 
contradla, ira & Cloelia concipi poteft, ut 
fuperbcies quaedam ungularis cylindrica , ar- 
cubus bafi parallelis ita concidentibus, ut eo- 
rum extrema in polum confluant , hoc modo. 
Concipiatur quadrans circularis , radio BP, 
vel B K defcriptus , in plano horizontali jacens, 
fuper illo ereftus cylindrus ad altitu- 
dinem PS aequalem BQ, fc£lus autem plano 
SBk, cujus & cylindricae fuperflciei communis 
.le^io erit ellipfls STK fupra determinata , eo 
.quod femiaxis BS aequetur potentia ipflsPS, 
PB, hoc ell: ipfis BQ,BK. Quod fi ergo in 
fuperficie ungulari intelligahtur innumeri ar- 
cus FT , ft paralleli bafi PGK, & concipiantur 
- horum arcuum extrema F/coincidere , ac con- 
fluere in pun£lum P , a quo ipfl arcus jam di- 
vergant , omnibus eorum punftis , necnon 
reliquis extremis T , # a centro B aeque di- 
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liantibus remanentibus , adeoque in fuperficie 
fpherica centro B circumfufa dirpolitis , elli- 
pticus quadrans ST#, in Cloeliam PGgD 
fibi longitudine aequalem deformabitur , St zo- 
na quaelibet t'T#/in triangulum ?Gg con- 
trahetur, ob arcum FT aequalem PG, cujus 
idem iinus G R t 

Scholion» 

Hinc tamen inferre non licet , fuperficiem 
femifolii Cloeliae PG^D eflc dimidiam un- 
gularis fuperhciei STKP, quamvis haec in illam 
contrahatur, licet id valeat de Rhodonea,in 
quam contrahitur quadrans ellipfeos Q.VKB . 
Ratio difcriminis eft , quia etll triangulum Bli^ 
Iit dimidium zonae ellipticae libi correfpon- 
dentis , quae eft quoddam reflangulum ejuf- 
dem baits, & altitudinis cum triangulo; non 
tamen triangulum fphericum P G^ cenferi po- 
'teft medietas zonae fuperhciei cylindricae 
F T //, licet haec baCm eandem habeat , & 
altitudinem ; nec enim oritur area trianguli 

fpherici 
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dinem , ut accidit in triangulis planis ; fed ex 
du^u arcus Hb, qui eft menCura anguli ver- 
ticalis G?g cx maximo circulo accepta, in 
altitudinem PR, fi agitur de triangulo infi- 
nite parvo : ac demum quodlibet triangur 
Ium fphericum eft ad fuperficiem hemisphe- 
rii, ut excefTus omnium trianguli angulorum 
fupra duos xtQtos , ad 4 re^os . ' 

Proposit io IX. 

Si arcus TG; f/(/J/-45-)in fuperhcie hemifphe- 
rica paralleli ‘horizontali maximo circulo FE 
a Glialia primaria fecundae defcriptionis PGF, 
& meridiano PTF per folii medium tranfeun- 
te intercepti dividantur, aut amplientur, ad 
puntaS,^, ut llt T S ad TG, & ts ad tg in 
quadam data ratione 4 ad ^ , curva per haec 
punfla tranfiens PSy F determinabit femifoli- 
um Cloeliae ejufdem datae rationis . , 

Nam Ichnographia. primariae hujus Cloe- 
liae FGF eil; femicirculus BIF, arcuum verd 
circularium TG, .erunt arcus NI, con-. 
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centrici ipfi FDE , & diflo femicirculo inclu- 
fi, qui a re£fis S R , /r plano horizonraH per* 
pendiculaFibus ad pun£la K , r proportionali* 
ter dividentur, aut augebuntur , in ratione ea* 
dem « ad qua divifl, vel au£ti fune, arcus 
T G , ad pun£la S, / v quare curva PSF ha* 
bebit pro Ichnographia curvam BRF, quae 
proportionaliter fecat arcus concentricos in 
femicirculo du£los^ Atqui haec Rhodonea efl 
ex coroff, a. & j. prop. iz. primae partis ^ ergo 
illa efl Cloelia^ fecundae deferiptionis, jiuxta 
eandem racioaem determinata j Quod erat &c, 

> * 

' CmUaria.'' 

,1 • . 

I. Hinc femifolium Rhodoneae 'cujufvis 
BRrF adfuam Qoeliam PS^F, etiam in fu* 
perficie portionis hemispherio minoris deferi- 
ptam , de hac enim pariter procedit propofl- 
tio , efl , ut alia quaelibet Rhodonea BIF ad 
Cloeliam fibi correfpondenrem PGF> nam 
Rhodonea B R F ad Rhodoneam BIF efl in 
ratione a ad i quam obfervat quilibet arcus 
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NR ad NI, vel TS ad TG, adcoquc ut 
Cloelia P S F ad Cloeliam P G F , unde per- 
mutando conftat propoiitum . 

II. Semifolium Cloeliae fecundariae hemi-. 
fpherio infcriptae efi: ad duplum fegnieoti cir- 
cularis quadrantis maximi a chorda PE, quae 
a polo ad marginem balis hemispherii ducitor, 
refedi, ut« ad 

III. Et quia in eadem ratione « ad ^ erit 
arcus FD interceptus a .meridiano PDB, 
Cloeliam PSF in P tangente , ad quadrantem 
FOE, five [eStor Cuperficiei Ipfaericae didam 
Cloeliam circumfcribcns , ad quadrantem he^ 
milphericae foperficiei ,. qui circnmfcribitur 
primariae Cloeliae PGF , erit edam reliquum 
trilineum PSFD ad crilineom PGFOfi , quar- 
tam fcilicet partem Veli Floreotmi^.aut iUi 
aequale quadratum radii BE , ut « ad ^ ; Ideft 
fada 6KadB£,itc«ad4, erit trilineum il- 
lud PSFD aequale redangulo EBK. 
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Scholion.. . . 

Nonnulla alia circa ejufmodi Clcdias dc- 
monftranda occurrerent , led- taedium mihi 
moleftiflimum figuras nimis intricatas deline- 
andi jam ultra non patitur quae amoeniflimo 
Veri,ejufmodi Florum- foecundo, fuccedit ac- 
ftivae tempeftatis torrida conftitutio , delica- 
tioribus hifce germinibus plus nimio inimicai 
itaque ex Horto in Tablinum , feu Mufaeum 
Geometriae me. recipio, indeque mihi Xc- - 
nium comparo hifce Floribus adjungendum , 
ut perfc exile ,iac fterile munus , utiliori hoc 
audfario cumulatam dignius evadat , quod 
Excellentiffimae Heroinae oculis , mentique’ 
fagaciffimae , ad fumma quaevis contemplanda 
natae , offeratur . ■ j - - 
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APPENDIX 

CONSTRUCTIO NOVI EXPEDITISSIMI 

M E S O L A B I 

Pf9 facili pra3ica invemme duarum 
mediarum continue proportionalium 
inter duas datas lineas, 

D um Magni Archimedis libros dc Sphera, 
& Cylindro b Cathedra hoc anno ex- 
ponerem , occafione variorum tentaminum , 
quae certatim propoiitaolim fiierunc, pro folu- 
tione famofi Problematis Deliaci , ^ veteribus 
illis .Geometris , Platone, Herone, Philone 
. Bylantio , Apollonio , Diocle , Pappo , Spo|’o, 
Menechemo , Archita ,£ratofthene , Nicome- 
de , apud Eutocium Afchalonicam Commentar, 
in lib. 2 . Arch, de Spher, Cplindr, rciceofitis, 
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fubijt cupido , ut tam deficlcrati, ac tam necefTa- 
rii Problematis effeftioni fymbolam meam con- 
ferrem , excogitata alia collruiStionc ad pra- 
xim expeditidima , quae hujufmodi ed. 

Sint datae redae Dfi, D N , ( /S^. 4d.) ex 
quibus fiat redangulum NDEF, illique cir- 
cumfcribatur circulus DKF , ac ftatuantur om- 
nia in plano verticali, itauc minor ex datis 
redis, velut DN fiat horizontalis, altera DE 
perpendicularis plano horizontis . Extenfa ve- 
rd N D verfus B j ut fit B D aequalis D H , 
dimidiae' fcilicet ipfius O N , eredaque per- 
pendiculari B A , ad ipfam inclinetur ex D re- 
da D A aequalis medietati ipfius OE , nempe 
DP; fixoque.in A clavo affigatur filum AQ 
diftentum plumbo Q , cu)us longitudo fit fef> 
quialrera ipfius 0£ , nempe aequalis utrique 
fimul AD y & DE . Mox ftylo appofito ad fi-» 
Ium in B , paulatim adducatur ftylus juxta li- 
neam horizontalem BNI , promovendo ipfuni 
£lum , ut fucceffive pofitionem accipiat ADE, 
AHO, ANR, AIK( tutius erit pro ftylo 
acum adhibere , cujus foramini filum infertum 
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fit) Ubi ergo plumbum Q. filum diftendens, 
& per E circularem aream ingrellum , inde 
exire incaeperit ad punftum K , hoc ipfum fi- 
gnetur in circumferentia; nam du6ia KL pa- 
rallela ipfi DN, erunt kL, EL mediae quae- 
fitac inter datas ED, DN. Quod fuerat iiv 
veniendum . 

DEMONSTRATIO. 

Quoniam A I cum I K aequatur A D cum 
DE, ablatis aequalibus IK , & DL , fit AI ae- 
qualis AD cura LE ; ergo quadratum AI , feu 
complexum ex quadratis AD , & DI , & du- 
plo reflanguli IDB , aequabitur quadraris AD, 
LE , & duplici rcflangulo ex AD in L E : 
dempto autem communi quadrato AD , fiet 
quadratum DI cum duplo IDB, five cum 
IDN , nam DN eft dupla B D , aequale qua- 
drato L E cum duplo A D in L E , five cum 
DEL , ob DE duplam DA ; quadratum autem 
ID aequatur reflangulis IDN , & DIN , ergo 
. junilo iterum IDN , fient duo reftangula IDN 
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cum DIN, five duo redtangula KLM cum 
LKM, aut cum VLK, aequalia quadrato DI 
V cum IDN , itve quadrato L E cum DEL , hoc 
eft duplo quadrato L£ c.um PLE; ablatis 
aequalibus re^tangulis V L K , D L E , remane- 
bunt duo re6tangula KLM duobus quadratis 
LE aequalia , & unum uni aequabitur ; ^ideo 
LK ad LE eil ut LE ad LM , five ad datam 
DN ; & rurfus quadrato LE addito reftangu- 
lo DLE , & re^angulo KLM , qi^d aequat LE 
quadratum , addito quadrato LKM, quod ae** 
quatur VLK , v^el DLE ,'fiet re^langulum DEL 
aequale quadrato LK; ideoque etiam DE adi 
L K eft ut L K ad L E ; Quare DE , LK, £L, 
DN funt continue proportionales t Quod erat 
demonftrandum. 

Notari -autem meretur, curvam QEOK a 
pondere Q tali motu deferiptam e0e hyper- 
bolam aequilateram , cujus axis eft duplus ipdus 
AB; Unde hinc habetur facilis, & expeditus 
modus hyperbolamdefcribendi;Nam ordina- 
ta qualibet O S, fi ponatur utraque QT, & 
XT aequalis AB; quoniam AH cum HQ. 
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aequatur AQ, demptis aequalibus HO',BS, 
erit AB, vel TQ, curo SQ, ideft TS, ae- 
qualis AH, adeoque quadratum T S , nempe 
reflangulum X SQ. cum quadrato T Q aequa- 
bitur quadratis B H , & AB, five O S , & T Q; 
unde ablato communi quadrato TQ^, remane- 
bit re£langulum XSQ aequale quadrato or- 
dinatae O S , & ided pun£lum O eft ad hy- 
perbolamaequilateram, cujus axisXQduplus 
ipllus Ab. 

Similiter quodvis aliud pun£tum in eodem 
filo acceptum inter Q , & B,quod inferta te- 
nui margarita, aut nodo alterius coloris ,alio- 
ve confpicuo figno diftinguere polTumus , ean- 
dem hyperbolicaro curvam dedgnabit , fola 
pofitione a priori differentem , Imo in paral- 
lelo fitu fupra ipfam collocatam : idque quam- 
diu infra re^am B 1 defcriptio confidet j nam 
ubi emerferit punftum illud curvam defcri- 
bens fupra horizontalem B 1 , manifedum ed, 
quod continuato eodem motu arcum cir- 
cularem circa centrum A deinceps defcri- 
bet . 

Hinc 
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Hinc omne prorfus Problemt folidoin , at 
Anguli Trife61io , Spherie Divifio per planom 
axi normale in partes datae rationis , Cubi Du* 
plicatio &c. hac una (implicifiima operatione, 
live effeflione mechanica facillimb folvi po* 
teli ; Quodlibet enim (olidum Problema in- 
terleflione h/perbolae , uti & alterius cujuf* 
vis fe£lionis Conicae datae fpeciei , cum cir- 
culo expediri poteft , ut Geometris notum eft* 
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APPROBATIONES. 

» t 

D Oniinus Marcas Antonius de Mozzis Canonicus Fio> 
rentinus,& in Publica Fiorencina UniverfitateLe&or 
videat, an in hoc libro cui titulus, PUrei Geometrici &c. quid 
fit.quod imprimendum impediac. Dat. ex Archiepi&opali 
PiJacio I. Julii 1728. 

tiorttiHS Mtzzei Vic. Gea. 

Librum cui cicuJkis* Fleret Geemetriei &c. de mandato 
Domintcionia Tuae llluSrifliinae, &Rcverendiffimae, incre» 
dibili cum animi mei voluptate, attente expendi) nihiiaue 
in eo reperire potui , quod Sandae Fidei puritati , probo- 
rumque morum intesriuti . adverfetur; quin potius autho* 
ris ferax infenium , do^rinamque fit^larcm , vehementer 
fum admiratas ; qui naturae, lecrctiiiima , in Floribus gi* 
gModis, arcana, per diffidiUmas, & infrequentes Geome* 
criae viaS , fiuiUiaweft peri!:rBtatus,adeoque Flores ipfi, qui 
prius fuerant mnum mulierum ornamentum, brevifq) tem- 
poris ludibrium , nunc lineis , circitiifque mathematicis or- 
nati, atque fuffiilti, nobiles C^ometrarum, ac Philofopho- 
rum deliciae, & immorulitatis exemplum , mirebiliter eva- 
fere. Proindeque librum illum, omni peculiaris doi^inae 
genere infiru^um, publica non minus luce, quam laude di- 
gnum cenfeo. 

Merent Anteuius Mozzini Csnomeas Fhrentinus , 
^ in Florentina Univerfitate Publicus Btrufea- 
rum Literarum Profejfor. 

Attenu fupradifta relatione imprimatur 

Heruiius de Mazzeis Vit. Gener, 
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Ordine , & Comminione ReverendiCs. P. M. Vincentil de 
Cornicibus Ord. Min. Conv. Inquilic. Gener. S 0£T. Flor. 
Dom. Comes de Felicibus videat hunc praeientein librum» 
cui titulus floret Geometrici Reverendis. Patris D. Guldo- 
nes de Grandis Abb. S. Michaelis in Burgo Pilarum, dc re> 
ferat an poteft typis mandari . - 
Dat. in S. OS. Flor- die ii. Julii i7a8> 

Mag. P- Jofefb Moris Pefenti Min. Conv. V, Cen. S. Ojf. Flor. 


ReverendilTime Pater. 

Perlegendo opus hoc praeOantilTimum, coi titulus inlcri- 
bxtwc, Flores Geometrici, exccmitacum a Reverendifs. Dom. 
Guidone Grando Cremonenfi , in almo Pifarum Lyceo Pu- 
blico Mathefeos Profeflore, nec non:. Academiae Botanicae 
Florentinae Sodo, nihil in eo a Catholica Fide , bonifque 
moribus alienum adnotavi: quinimo incomparabilem Au- 
toris dodrinam fum expertus, ex qua fciences Viri fummam 
utilitatem cum deledatione conjondam capere poflunt; 
ideoque cenfeo didum opus publica luce dignum . 

Joannet 'Boptifia Pelici, 

Attenta fupradiSa relatione imprimatur 

vW. F. ^o/efb Maria Pefenti Min. Conv. Vic. Gen. S. Off. Pior. 


Pbil. 'Bonaxottt &e. 
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